
Zestaw 2 / Matematyczne Metody Fizyki I

1. Dla liczb zespolonch z = 3 + 4i i w = 2− i podaj cz ιeść rzeczywist ιa i urojon ιa liczb:
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√
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2. Podaj modu ly i fazy liczb zespolonych:
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3. Wykonaj dzia lania, stosuj ιac przedstawienie liczb zespolonych w postaci wyk ladniczej:
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4. Stosuj ιac wzór na sum ιe post ιepu geometrycznego, podaj cz ↪eść rzeczywist ↪a i urojon ↪a liczby
zespolonej:

z =
11∑
k=0

(1 + i)k, z =
9∑
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(1 + i)k(1− i)9−k, z =
7∑

j,k,l=0

(1 + i)j+k+l

5. Do poniższego wyrażenia zastosuj a) wzór dwumianowy Newtona, b) wzór de Moivre’a.
Podaj wzory jakie otrzymujemy przez porównanie wyników.

(cosx+ i sinx)4

6. Przedstaw w postaci a+ ib wartości nast ιepuj ιacych pierwiastków bez pos lugiwania si ιe trygo-
nometryczn ιa postaci ιa liczb zespolonych
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7. Znajdź wszystkie rozwi ↪azania równań:

z2 − 3z + 3 + i = 0, z4 + z2 + 1 = 0

8. Oblicz:
3
√

1, 3
√

1 + i

9. Znajdź wszystkie liczby zespolone spe lniajace równanie

(z − 2i)3 = (2z + i)3; (1− z)4 = (1− i)8

10. Znajdź wszystkie pierwiastki zespolone:

3
√
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11. Korzystajac z postaci wyk ladniczej liczb zespolonych znajdź wszystkie rozwiazania równań:

z∗zn = 2n+1, |z|z = iz2



12. Znajdź wszystkie rozwiazania równania:

z4 − 2z3 + 11z2 − 18z + 18 = 0

wiedzac, że ma ono przynajmniej jeden czysto urojony pierwiastek;

13. Podaj miejsca geometryczne punktów na p laszczyźnie zespolonej spe lniajacych warunek:

• |z − 1− i| = 2,

• |z + i| − |z − i| =
√
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• |z + i|+ |z − i| = 4
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14. Znajdź wszystkie wartości wyrażeń (w postaci algebraicznej):

ln 2, ln (−1), ln (1 + i), (1 + i)2−i, arccos 2.


