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Zestaw 1 / Matematyczne Metody Fizyki I

. Zmajac wartosci funkeji sinus i cosinus dla katow: 7/3, m/4 oraz 7/6 pokaz, ze

T V3+1
12 2V2

korzystajac z: a) wzoru na sume sinusow katow /3 1 7/6; b) wzoru na sinus sumy katow
7/3 1 7/4 oraz zwiazku sin(7/2 + ¢) = cos ¢

COS

Korzystajac z tozsamosci sin2¢ = 2sin ¢ cos ¢ pokaz, ze jesli s = sin7/8 to spelnione jest
réwnanie

85t —8s°+1=0
Rozwiaz je w celu obliczenia sin /8 (sin7/4 = 1/1/2)

Korzystajac ze wzoréw na sume lub réznice funkeji sinus lub cosinus dwoch katow znajdz
wszystkie rozwigzania réwnania

sin ¢ + sin4¢ = sin 2¢ + sin 3¢
dla —7 < ¢ < 7. Jaka jest krotno$é¢ pierwiastka ¢ =0 7
Korzystajac z zasady indukcji matematycznej pokaz, ze suma wyrazéw ciggu arytmetycznego

n 1 2 d 1
Upi1 = ap + d, n > 0, dana jest wzorem Zak = §(n + 1) (ap + an) = (2a0 +n2)(n+ )

k=0

Korzystajac z zasady indukcji matematycznej pokaz, ze suma wyrazoéw ciagu poteg, a # 1,
n an+1 -1
n > 0, dana jest wzorem Z ak=-— -

o a—1

n

. Metoda rézniczkowania wzoru na sume wyrazow ciagu poteg oblicz Z ka®

k=1
n

Roznikujac zmodfikowany wzér na sume wyrazow ciagu poteg (a — 1) Z a* =a"t -1
k=0

oblicz: Z k
k=1

e (1)= (0 (1) () = ()

Odpowiednio dobierajac wartosci a i b w rozwinieciu Newtona (a + b)" = Z <n> akpnk

k
1. . . " n " k n
znajdz wyrazenia na » e > (-1 I
k=0 k=0
Metoda rézniczkowania rozwiniecia Newtona oblicz: Z k (Z)
k=0

Korzystajac z zasady indukcji matematycznej wykaz, ze:

a) Z <Z> =2"  b) liczba 10" — 1jest podzielna przez 9 dlan > 1
k=1



