Zestaw 11 / Matematyczne Metody Fizyki II

1. Czy tworza grupe:

e G=1{1,2,3,4,5,6} wraz z mnozeniem (mod 7),

e G=1{1,2,3,4,5} wraz z mnozeniem (mod 6),

100
o G = alO| : a,b,c€Z;, wraz z mnozeniem macierzy,

becl
e G={z: z€C i |z| =1} wraz z dodawaniem liczb zespolonych,
e zbidér funkcji r—1

f@ =2 f@) =1 @) =

f4(32) = 1 fS(ZU) =1—=zx fg(w) = r

€ z—1

wraz z operacja skladania funkcji.

2. Czy zbiér wszystkich macierzy hermitowskich stopnia n jest grupa wzgledem a) mnozenia
macierzy, b) dodawania macierzy?

3. Dowies$é, ze jezeli H jest podzbiorem grupy G, to H jest podgrupa wtedy i tylko wtedy gdy
ab~1 € H dla dowolnych a,b € H.

4. Udowodnié, ze nastepujace zbiory macierzy:

SU(Z):{[_Z a] : o, BEC i |a|2+|ﬂ|2:1}

1. 1.

exp (fz(,‘b) exp (fz(;b)z —
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sg podgrupami grupy SL(2,C). SL(2,C)jest grupa macierzowa zawierajaca wszystkie ma-

cierze zespolone stopnia 2 o wyznaczniku réwnym 1:

SM%C%=H3 g]:mﬁmJGCicw—ﬂyzl}

5. Podaj osiem operacji symetrii przeprowadzajacych kwadrat w siebie wprzestrzeni R?. Po-
kaz, ze tworzg one grupe oraz podaj tabelke mnozenia grupowego. Okresl rzad kazdego z
elementéw tej grupy.

6. Znajdz odwrotnosci permutacji:

o _ (12345678 . _ (12345678
17135712846 27 \25681743

i pokaz bezposrednim rachunkiem, ze (7 - m3) ™! = 7r2_1 . 7r1_1.

7. Wyraz nastepujace permutacje jako iloczyny rozlacznych cykli. Podaj parzysto$¢ kazdej z
permutacji.

__ (123456 . _ (123456 (12345
1= \134562 27 \214563 37 \13542



