Analiza matematyczna - dr Michat Gdra Zestaw 11. Catki wielokrotne

Zadanie 1. Oblicz ponizsze catki po podanych zbiorach:
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b) fR[xy n gdxdy, R=[1e]x[1,2]
c) [[e* Ydxdy, R - tréjkat o wierzchotkach (1,0),(3,1),(2,2);
R

d) ffx sin (xy) dxdy, R — tréjkat o wierzchotkach (0,0), (0, 7) , (7, 27) ;

e) ffj\/';’fj% R =[0,1]x1[0,2] x [0,3];

f) fffzze"_ydxdydz, R — czworoscian o wierzchotkach (0,0,0),(0,0,1),(0,1,0),(1,0,0).
R

Zadanie 2. W podanych catkach zamien kolejnos¢ catkowania:
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Zadanie 3. Oblicz podane catki wprowadzajgc wspétrzedne biegunowe:
a) [[xydxdy, D= {(x,g):x20,1 <x? 4y’ < 2};
D

b) [[x*+ y*dxdy, D={(x,y):y >0,y <x*+y><x}.
D

Zadanie 4. Oblicz pole obszaru ograniczonego krzywymi:
a) g2:4x,x+g:3, y=_0;
b) X2+ y2 -2y =0, x2+y2 —4y =0.
Zadanie 5. Oblicz objetos¢ bryty ograniczonej powierzchniami:
a) X’ +y>—2y=0,z=x>4+y> z=0;
b) x>+ y?>+ 2> —2z = 0.
Zadanie 6. Catke potréjna [[[f(x,y, z) dxdydz zamien na catke iterowang, jezeli U jest obszarem ograniczo-
nym przez |30WleI’ZC|1I1iLéZ
a) z=2/x2+y2,z=6

b) X2+ y>+22=252z=4(z>4);

o) z=x>+y? z=+/20 - x2 — y2.



Zadanie 7. Wprowadzajgc wspdtrzedne walcowe lub sferyczne oblicz podane catki:
a) fff(x2+g2+22)2dxdydz, U:x*+y?><4,0<z<1;
U
b) [[fxyzdxdydz, U:~/x*+y?> <z<~/1—x>—y?%
U
o [[[x*+y?dxdydz, U: x>+ y?> +7> < R? x> + y> + 22 < 2Rz (R > 0);
U
d) [ff 22y a<x?+y?+22<9;

U Vx2+y24+22'

e) [[[x*dxdydz, U: x*>+ y* + 2> < 4x.
U



