Zestaw 11: Badanie przebiegu zmiennosci funkcji

Zad I) Wyznacz asymptoty funkcji:

a) f(x) = z(arcctgr — )

b) f(z) = zln(e + 1)

c) f(z) =2x — arccos%

d) g(z) = (z — et

e) f(z) = xz(arctge — )

f) f(z) = (z+1)In(2)

g) h(z) = arcsin ﬁ

h) f(z) = £ In(e + )

i) f(z) =42 In(1 - 5)

j) ulx) = Z5E

k) f(z) = 22In(1 + 1)

) w(z) = %

D) f(x) = zarcctge + 2%

m) f(x) = :Ee*%

n) £(z) = e

Zad II) W;fznacz przedzialty monotonicznosci krzywych:
a) f(2) = 52

b) g(t) = t*Int

C) h(f) = g2 @

d) p(z) =2 —2sinz, 0 <z < 27

e) r(x) =xvar —z%, a>0

Zad III) Zbadaj ekstrema lokalne oraz monotonicznos$¢ funkeji:

f(2) = (@ +1)*¥/a?
f i

b) (l‘) — ln;x

O f(&) = (@ — 2220 +1)

d) g(z) = 2% )

e) h(z) = 3(a® + 1) arctge — T — 24
f) l(z) = (2* — 2z)Inz — 22% + 4z

) fx) = (x — e

b) g(x) = z%e™®

c) fl)=2%In%,a>0
d) h(z) = 2*(12Inz — 7)
e)l(z) =e ™

Zad V) Zbadaj przebieg zmiennosci funkcji i naszkicuj jej wykres:
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d) k(p) = per

e) f<x> = (1190)3

£) g(x) = 5

) f(x) = 4’ —

h) f(z) = 5%

i) f(z) = (z —3)Vx

) ) = Vit 3 VIz
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D fo) =5

D f(x) =xe ™™

m) f(z) =23Inz

n) f(z) =i’z

0) f(z) = 3z +arctgx
p) f(x) =x —2arctgx

Zadania tekstowe:
1) Wyznacz ekstrema lokalne funkcji f(z) = sinx + cos z.
2) Wyznacz warto$¢ najmniejsza i najwieksza funkcji f(z) = xv/1 — 22.

3) Wyznacz warto$é¢ najmniejsza i najwieksza funkcji g : = — arc tgi—j&
w przedziale [0, 1].

4) Wyznacz ekstrema globalne funkcji f : [-3,1] — R, gdzie f(x) = z2e®.

eZ

z+1

5) Znajdz przedzial, w ktérym funkcja g : * — jest réwnoczes$nie ro-

snaca i wypukta.

6) Czy funkcja f : * — V22 ma w punkcie 70 = 0 minimum lokalne?
Odpowiedz uzasadnij.

7) Pien o przekroju kotowym ma $érednice o dtugosci d. Trzeba obciosaé go
w taki sposob, aby otrzymac belke o przekroju prostokatnym i o najwiekszej
wytrzymatosci (wytrzymalos¢ belki prostokatnej jest proporcjonalna do ilo-
czynu bh?, gdzie b jest podstawa przekroju belki, a h wysokoscig).

8) Ze wszystkich stozkéw opisanych na kuli o promieniu R wskaz ten o naj-
mniejszej objetosci.



