
Zestaw 5: Granice funkcji

Zad I) Oblicz granicę funkcji:

1) lim
x→−∞

(−3x2 + x− 2)

2) lim
x→+∞

x4−x+5
−x3+6x2−x+7

3) lim
x→1

x4+3x2−5
x+1

4) lim
x→−1

x4+3x2−4
x+1

5) lim
x→−∞

√
x2−2x+3−3

√
−x

x−
√
−x

6) lim
x→+∞

(
√
x2 + 1−

√
x2 − 1)

7) lim
x→16

√
x
√
x−8

4√x−2

8) lim
x→0

√
x2+1−

√
x+1

1−
√
x+1

9) lim
x→0

√
x2+1−1√
x2+25−5

10) lim
x→+∞

√
x2+x−x

x(
√
x2+1−x)

11) lim
x→0

3√1+x−1
x

12) lim
x→+∞

( 3
√
x(x+ 1)2 − 3

√
x(x− 1)2)

13) lim
x→0

√
1+x+x2−1

x

14) lim
x→∞

2x+1
3x+2

15) lim
x→−∞

(
√
x2 + 1 + x)

l6) lim
x→∞

√
1+x2
3√1−x3

17) lim
x→−∞

(
√
(x+ a)(x+ b) + x)

18) lim
x→∞
(
√
x+
√
x+
√
x−
√
x)

19) lim
x→−8

√
1−x−3
2+ 3
√
x

20) lim
x→∞

√
x+ 3
√
x+ 4
√
x√

2x+1

21) lim
x→−∞

√
x2+1−2 3

√
x3−x

x−
√
x2−x

Zad II) Oblicz granicę funkcji:

1) lim
x→+∞

arc sin 1−x1+x
2) lim

x→1−
1

1−e
1
1−x

3) lim
x→1+

1

1−e
1
1−x

4) lim
x→0−

arctg 1x
5) lim

x→(π2 )+
2tg x

6) lim
x→+∞

log2 | x+1x2+2 |

7) lim
x→1
3
− 1
(x−1)2

8) lim
x→0−

x2
1
x

1



Zad III) Oblicz granicę funkcji:

1) lim
x→0

tg x
sinx

2) lim
x→π

4

√
sinx−

√
cosx

sinx−cosx

3) lim
x→π

4

cos 2x
sinx−cosx

4) lim
x→0

sin2 x
1−cosx

5) lim
x→0

tg x−sinx
sin3 x

Zad IV) Oblicz granicę funkcji:

1) lim
x→+∞

x sin 1x
2) lim

x→0
xctgx

3) lim
x→0

√
cosx−1
x2

4) lim
x→−2

arc sin(x+2)
x2+2x

5) lim
x→0

sin2 3x
x2

6) lim
x→0

arc tg 5x
arc tg 3x

7) lim
x→∞

tg 1
x

tg 2
x

8) lim
x→0

sinx3 sinx7
sinx4 sinx6

9) lim
x→1
(1− x) tg πx2

10) lim
x→0

x−sin 2x
x+sin 3x

11) lim
x→0

cosx−1
x

Zad V) Oblicz granicę funkcji:

1) lim
x→+∞

(2x+32x+1)
x+1

2) lim
x→+∞

(3x−13x+1)
2x−5

3) lim
x→0
[1 + tg(2x)]ctgx

4) lim
x→∞
(1 + 1

x+2)
2x−1

5) lim
x→0
(cosx+ sinx)

1
x

6) lim
x→0+
(1 + tg2

√
x)

1
2x

7) lim
x→0
(1 + sinx)

1
x

8) lim
x→∞
x(ln(x+ a)− lnx)

9) lim
x→π

4

(tg x)tg 2x

10) lim
x→0+
(1 + sin3

√
x)
1
x

11) lim
x→0
(5+sinx5 )

1
3x

Zad VI) Oblicz granicę funkcji:

1) lim
x→0

ln(1+x)
x

2) lim
x→0

ex−1
x

2



3) lim
x→0

ln(1+ 3
√
x)

x

4) lim
x→−∞

ln(1+2x)
3x

5) lim
x→0+

2x−1
4
√
x−1

6) lim
x→0

e3x−1
sin 2x

7) lim
x→0

e2x−ex
x

8) lim
x→0

e2x−e3x
sin 2x−sin 3x

9) lim
x→0

2arc sin x−1
ln(3x+1)

Zad VII) Oblicz granicę funkcji:

1) lim
x→0
2
1
x3

2) lim
x→0

sinx
|x|

Zad VIII) Oblicz granicę funkcji:

1) lim
x→0
x3 arc tg 1x

2) lim
x→−∞

2−x+sinx
2−x+cosx

3) lim
x→∞

2+sinx
x2

4) lim
x→−∞

ex+sin
2 x

Zad IX) Oblicz granicę funkcji:

1) lim
x→0−
(3− cos 1x)ctgx

2) lim
x→0+

1
2x−sinx
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