Zestaw 8: Pochodne funkcji
Zad I) Wyznacz z definicji warto$¢ f'(2), gdzie f(z) = /x.

Zad IT) Wyznacz z definicji pochodne funkcji:

a) f(z) = vz (x>0)
b) g(x) = \/_

¢) u(x) =
)w()—smhx

Zad III) a) Sprawdz z definicji, czy funkcja f jest rézniczkowalna w punkcie
To = 2:
x? dla =<2
J@ =12 dla »>2.
b) Sprawdz z definicji, czy funkcja g jest rozniczkowalna w punkcie ¢y = 1:

g(t) = (t —1)%

Zad IV) Okresl wartodci parametréow, by funkcja byta rézniczkowalna w
catej dziedzinie:

-1 dla z <0
a) f(z) =4 asinzx+bcosz+c dla 0<z <7
1 dla x> m,

_Joae®+0b dla <0
b)g(x){2_$ dla z > 0.

a) f(x) ln./%

b) f(z) = \}garcctg( x\/g)
) fla)=a*

d) f(z) ="

e) f(z) = 2"

f) f(z) = (2* + )¢’

g) f(x) arc sin(z?)
) f(e) = 25




_ —2
1) f(l‘) T arc Cos%arcdg(%))'

Interpretacja geometryczna pochodne;j:
1) Znajdz réwnanie stycznej do krzywej o réwnaniu ¢(t) = arc sin% w
punkcie jej przeciecia z osig Ot.

2) Dla jakich wartosci zmiennej niezaleznej styczne do krzywych o réwna-
niach y = 22 i y = 2 s réwnolegle?

3) Znalez¢ kat przeciecia krzywych o réwnaniach f(z) =sinz i g(x) = cosz.

4) Wykaza¢, ze krzywe o réwnaniach y = 422 +2r — 8 iy = 2° — 2 + 10 sa
styczne w punkcie Py(3,34).

5) W jakim punkcie styczna do paraboli y = f(x) = z? + 1:
a) jest réwnolegta do osi Ox;
b) tworzy z dodatnim kierunkiem osi Oz kat o = %7??

6) Znalez¢ kat przeciecia krzywej o réwnaniu f(x) = Inx z osia Ox.

7) Dla jakich wartosci parametru a parabola y = az? jest styczna do krzywej
o réwnaniu y = Inx?

1

8) Dana jest funkcja f : x — arcsiny—.

a) Wyznacz dziedzine funkcji f;
b) Wyznacz réwnania wszystkich asymptot wykresu funkcji f;
c) Oblicz f'(—1).

9) Znajdz réwnanie stycznej do krzywej y = % 4 2 — arcsin(2z?) w punkcie

o odciagtej xy = —%.



