Kolokwium 1

Algebra liniowa

25 listopada 2019

Zadanie 1 (10p). Wykorzystujac odpowiednia postaé liczby zespolonej oraz adekwatne twierdze-
nia, znajdz wszystkie rozwigzania nastepujacych réwnan w ciele liczb zespolonych. Odpowiedzi
podaj w postaci algebraiczne;j.

(a) i(2)'2? = —42%,

(b) 26—225 4924 —82% 42422 —82+20 = 0, wiedzac Ze zp = i1/2 jest podwojnym pierwiastkiem
wielomianu:

w(z) = 20 — 225 + 924 — 823 + 2422 — 82 + 20.
Zadanie 2 (10p). Czy ponizsze zdania sa prawdziwe? Udowodnij lub podaj kontrprzyklad.
(a) Jesli R jest relacja réwnowaznosci, to R o R jest relacja réwnowaznosci.
(b) Kazdy podzbiér zbioru liczb rzeczywistych ma kres dolny wzgledem relacji <.
(c) Jesli grR™1 C grR, to R jest relacja symetryczng.
Zadanie 3 (15p).

(a) Sprawdzié, czy zbiér Z tworzy grupe abelowa wzgledem dzialania @ okre$lonego wzorem:

a®b=(-1)"+ (—1)a.

(b) Niech h bedzie homomorfizmem grupy (Z/10,+) w grupe (R \ {0},-). Jakie sa mozliwe
wartosci h([5])?

Zadanie 4 (15p). Zbadaj, czy podany zbiér stanowi podprzestrzen liniowg przestrzeni wektorowej
V. Jezeli tak, wyznacz baze i wymiar tej podprzestrzeni.



