Kolokwium 2

Metody probabilistyczne matematyki dyskretne;j
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Wlasnos$é rozszerzania:
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Zadanie 1 (12p). Wykaz, ze jesli e(g) (") < 2(5)_1, to R(k,k) > n, gdzie R(k,k) to liczba
Ramseya.

Zadanie 2 (10p). Niech H bedzie grafem powstalym z K5 poprzez dodanie do jednego z wierz-
chotkéw wiszacej krawedzi. Udowodnij, nie powolujac sie na tw. Erdésa-Rényiego, ze jedli p << %,
to:

lim P(G,,, zawiera H) = 0.
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Zadanie 3 (8p+4p).
(a) Czy asymptotycznie prawie wszystkie grafy sa 2-sp6jne? Udowodnij.

(b) Czy asymptotycznie prawie wszystkie grafy sa k-spGjne (dla dowolnego, z géry ustalonego
k € N)? [TAK/NIE + 2 zdania uzasadnienia]

Zadanie 4 (16p). Niech G = (V, E) bedzie grafem nieskonczonym, ktérego stopienn maksymalny
jest réwny A < co. Udowodnij, ze x'(G) < A+ 1.
Wskazowka: uzyj twierdzenia Wizinga dla graféw skonczonych.



