Kolokwium 2

Metody probabilistyczne matematyki dyskretne;j
21 stycznia 2021

Wlasnos$é rozszerzania:

Yuweva) Jvevenwuw): (U C N@w) AWNN(v) =0)
Uunw=0
|U],|W|<oo

Zadanie 1 (13p). Niech G; = (V4, Ey), Go = (Va, E3) beda grafami rzedu n o odpowiednio
my, meo krawedziach oraz stopniach maksymalnych odpowiednio Aj, As. Udowodnij, ze jezeli
Aimag + Agmy < 2—16(2), to grafy G1 1 Go pakuja sie, tj. istnieje bijekcja f : Vi — V5 taka, ze
ec by = f(@) ¢E2

Zadanie 2 (14p). Niech G = (V, E) bedzie grafem nieskonczonym, ktérego stopienn maksymalny
jest réwny A < co. Udowodnij, ze x'(G) < A+ 1.

Wskazowka: uzyj twierdzenia Wizinga dla graféw skoniczonych.

Zadanie 3 (13p). Niech R bedzie grafem Rada, a G dowolnym grafem nieskoniczonym przeli-
czalnym. Udowodnij, ze jezeli dla kazdego skoniczonego zbioru wierzchotkéw {vy,...,v,} grafu G
istnieje wierzchotek = € V(G) ktéry nie jest potaczony krawedzia z zadnym z vy, ..., v,, to G jest
izomorficzny z pewnym podgrafem spinajacym grafu R.

Czy mozna usunac zalozenie o istnieniu wierzchotka niepotaczonego krawedzia?

Zadanie 4 (10p). Udowodnij, ze jezeli p << TF%, to prawdopodobienstwo, ze graf losowy
zawiera wierzcholek stopnia k, zmierza do zera (przy n — 0).



