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Wlasnos$é rozszerzania:
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Zadanie 1 (13p). Niech H = (V, E) bedzie k-jednolitym hipergrafem, k > 5, o stopniu maksy-
malnym A, takim, ze dowolne dwie krawedzie przecinaja sie w co najwyzej jednym wierzchotku.
Udowodnij, ze istnieje takie kolorowanie wierzchotkowe za pomoca 2AY*=1) koloréw, ze zadna
krawedz nie jest monochromatyczna.

Zadanie 2 (14p). Niech G = (A U B, E) bedzie nieskoiczonym, lokalnie skonczonym grafem
dwudzielnym (A, B C N). Udowodnij, ze jezeli dla kazdego skonczonego podzbioru S C A zachodzi
|IN(S)| > |S|, to G ma skojarzenie z A do B.

Wskazowka: wykorzystaj twierdzenie Halla.

Zadanie 3 (13p). Niech R bedzie grafem Rada, a U, W C V(R) beda skoficzonymi i rozlacznymi
zbiorami oraz:

Z={veV(R):UCNw AWNN(Q) =0}

Udowodnij, ze zbiér Z jest nieskonczony, a graf indukowany przez Z jest izomorficzny z grafem
Rada.

Zadanie 4 (10p). Udowodnij, ze jezeli p >> 1“:;", to prawdopodobienstwo, ze graf losowy zawiera

wierzcholek stopnia k, zmierza do zera (przy n — o0).



