Grafy dwudzielne Zestaw 2.

TEORIA

Definicje: skojarzenie z X do Y'; Sciezka powiekszajaca; pokrycie wierzchot-

kowe; zbiér niezalezny; graf hamiltonowski

Twierdzenia: tw. Halla; tw. Berge’a (skojarzenie maks. gdy nie istnieje

sc. powickszajaca); algorytm znajdowania skojarzenia liczebniejszego; tw.

Kéniga (maks. skojarzenie = min. pokrycie); tw. Kéniga - Egervary’ego (we-

gierskie); algorytm podziatu pracy

ZADANIA

Uwaga: W ponizszych zadaniach zaktadamy, ze G = (X,Y; E) jest grafem
dwudzielnym, dla ktérego 1 < | X| < |Y|.

1.

Wykaz, ze G jest grafem dwudzielnym wtedy i tylko wtedy, gdy nie
zawiera cykli nieparzystych.

. Wykaz, ze hiperkostka jest grafem dwudzielnym.

. Wykaz, ze jezeli 6(G) > |X|2+1, to G jest spojny. Czy powyzsza impli-

kacja jest rowniez prawdziwa, jezeli zalozymy jedynie, ze §(G) > %?

. Wykaz, ze jezeli dla kazdego x € X, y € Y mamy d(z) + d(y) > |Y],

to G jest spojny.

. Wykaz, ze jezeli 6(G) > %, to G ma skojarzenie z X do Y.

Wykaz, ze w dowolnym grafie G zbiér C' C V(G) jest zbiorem pokry-
wajacym wtedy i tylko wtedy, gdy V(G) \ C jest zbiorem niezaleznym.

. Wykaz, ze jezeli 6(G) > @, to

(a) minimalny zbiér pokrywajacy w G ma | X| wierzchotkéw,

(b) maksymalny zbiér niezalezny w G ma |Y'| wierzchotkéw.

. Wykaz, ze jezeli G jest hamiltonowski, to | X| = |Y].

. Wykaz, ze jezeli G jest hamiltonowski, to ma pelne skojarzenie.
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10. Wykaz, ze jezeli G jest sp6jny, to Diam(G) < 2|X| (podaj przyktad,
gdzie jest ,=").

11. Wykaz, ze jezeli G jest spojny, to Rad(G) < | X| (podaj przyktad, gdzie
jest ,=").

12. Tle moze wynosi¢ $rednica a ile promien grafu G, gdy wiemy o nim
jedynie tyle, ze §(G) > |X|T+1 ? Przedyskutuj wszystkie mozliwosci,
dotaczajac stosowne przyktady.



