Kwadraty tacinskie, podstawy algebry Zestaw 7.

TEORIA

Definicje: kwadrat tacinski; prostokat tacinski; system réznych reprezentan-
toOw;

Twierdzenia: tw. o rozszerzeniu LP do LK - wersja z dopisywaniem wierszy
i warunek konieczny dla ogélnego LP

ZADANIA

1. Uzupenij ponizszy prostokat tacinski do kwadratu 6 x 6:

012 3 45
4 315 20
54 301 2

2. Zmajdz odwracalne elementy w Zs.
3. Udowodnij, ze (n — 1) ma element odwrotny w Z,, n € N.

4. Stosujac algorytm Euklidesa znajdz NW D(53,38) i wyznacz element
odwrotny do 38 w Zs3. Nastepnie rozwiaz rownanie 38z = 41 mod 53.

5. Wykorzystujac wielomian x? + x + 1 skonstruuj cialo o czterech ele-
mentach.

6. Wykorzystujac wielomian 23 + x + 1 skonstruuj cialo o o$miu elemen-
tach.

7. Nieskonczonym kwadratem tacinskim nazwiemy macierz M;;, 7, j € Ny
taka, ze w kazdym wierszu i w kazdej kolumnie wystepuja wszystkie
liczby naturalne doktadnie raz. Udowodnij, ze wynikiem ponizszego al-
gorytmu jest nieskonczony kwadrat tacinski.

Algorytm: (1) uzupeij prawy gérny roég (mgp) liczba 0; (2) niech
U, oznacza uzupeliony prawy gorny rog rozmiaru 2" x 2" — skopiuj
go do blokéw sasiednich (majacych wspélny bok, lub wierzchotek) i do
przylegtych bokiem dodaj 2".



