Zadania — zestaw 2
3. Rozwazmy ponizszy system tranzycyjny 7'S i zbiory akcji By = {a}, By = {«, 5} 1 Bs = {5}.

g
{a} & {6}

{a,b}
Niech E,, E, i E’ beda nastepujacymi LT-wtasnosciami:
e E jest zbiorem stéw AgA; ... € (2{¢")” takich, ze A; € {{a,b}, {b}} dla nieskoriczenie wielu .
e E, jest zbiorem stéw AgA; ... € (21%)" takich, ze A; € {{a, b}, {a}} dla nieskoriczenie wielu i.

e F’ jest zbiorem stéw AgA; ... € (2{a’b})w takich, ze nie istnieje i € N takie, ze A; = {a}, Aiy1 = {a, b}
1A =0.

Pytania:

a) Dla ktérych zbioréw akeji B; (i € {1,2,3}) i LT-wlasnosci £ € {E,, E,, E'} zachodzi T'S =z, E, gdzie
Fi=(0.{Bi},0)?

b) Dla ktérych zbioréw akeji B; (i € {1,2,3}) i LT-wlasnosci £ € {E,, E,, E'} zachodzi T'S =z, E, gdzie

Komentarz:

Rozwazmy punkt a) i przyktad 'S |=7 E;. Wtedy Fi = (0, {{a}},0). Wtasnos¢ E, oznacza, ze $lad zawiera
nieskoriczenie wiele liter {a, b} lub {b}.

System tranzycyjny spetnia sprawiedliwie t¢ wlasnos¢, jezeli wszystkie sprawiedliwe §lady naleza do E.

Nietrudno zauwazy¢, ze Slady nalezace do F, to Slady takich Sciezek, w ktérych nieskonczenie wiele razy wy-
stepuje stan s; lub s;. Slady mozliwe w systemie i nie nalezace do Ej, to §lady takich $ciezek, w ktérych stany s,
1 53 wystepuja skonczong liczbg razy, a zatem nieskorniczenie wiele razy musza wystapic stany sg i s (petla, wigc
oba wystepuja nieskoriczong liczbg razy). Dowolna taka $ciezka nie jest sprawiedliwa, bo mamy nieskonczenie
wiele razy wykonalna akcje « (stan sg), a tylko skonczona liczbe jej wykonan. Zatem wszystkie sprawiedliwe
§lady naleza do Ej,.



4. Rozwazmy ponizszy system tranzycyjny T'S (AP = ().

a Va

Okresl, ktére z podanych zatozer dotyczacych sprawiedliwosci JF; sa realizowalne dla 7'S.

a) F1 = ({{od}, {n} {{en B3}
b) Fr = ({{a;7}}, {{a, B3}, {0} });
) Fs = ({{a,71, {81}, {{a. B3 {{n}})s

Komentarz:

Zacznijmy od definicji z wyktadu: Niech dany bedzie system tradycyjny 7'S = (S, Act, —, I, AP, L) i zatozenie
dotyczace sprawiedliwosci F. F nazywamy realizowalnym dla T'S, jezeli dla dowolnego osiagalnego stanu s:
FairPaths(s) # 0.

Przeanalizujmy pojecia, ktére pojawiaja si¢ w warunku FairPaths(s) # 0. Sciezka to ciag stanéw, oczywiscie
taki, Ze wraz z krawgdziami tworza ciag przejS¢é. Jezeli dany jest ciag przejs¢ o, to niech path(o) oznacza Sciezke
uzyskang z tego ciagu przejS¢ (usuwamy krawedzie i zostaja tylko stany w takiej kolejnosci jak w o.
Analogicznie jak dla §ladu (patrz slajd 35) mozemy przyjaé, ze Sciezka 7 jest F-sprawiedliwa, jezeli istnieje ciag
przejsé o, ktory jest F-sprawiedliwy, taki ze m = path(o).

Warunek FairPaths(s) # () oznacza, ze z kazdego stanu do ktérego dojdg istnieje co najmniej jedna F-
sprawiedliwa Sciezka. Kluczowy jest tu maty kwantyfikator. W tym zadaniu do sprawdzenia jest pig¢ standw.
Wystarczy pokazaé, ze z kazdego z nich istnieje F-sprawiedliwa Sciezka. Sciezka taka musi spelniaé wszystkie
zatozenia o sprawiedliwosci (na odpowiednim poziomie).

Podczas ostatniej dyskusji kto§ zauwazyl, ze nie ma mozliwosci, aby zatozenie dotyczace silnej lub stabej spra-
wiedliwosci nie bylo spetnione. Definicje takich zatozeh maja forme implikacji wigc, jezeli akcje z danego zbioru
sa nieskonczenie wiele razy wykonalne, to mozemy wybrac tez ciag przejs¢é, w ktérym sa one wykonywane i
to da nam przyktadowa sprawiedliwa Sciezke. Intuicyjnie wydaje si¢ to oczywiste. Gdyby kto§ miat inne zdanie
chetnie podyskutujemy.

Podsumowujac, w zadaniu mozemy si¢ skupi¢ na bezwarunkowej sprawiedliwosci. Skupmy si¢ na punkcie a). Z
kazdego stanu mozemy przejs¢ do s, a nastgpnie wykonywac naprzemiennie akcje o i +y. Zatem z kazdego stanu
istnieje Sciezka spetniajaca zatozenie dotyczace bezwarunkowej sprawiedliwosci (nieskoniczenie wiele wystapien
Q).



