Zastosowania geometryczne calki oznaczonej

Obliczanie dlugosci tuku: Jezeli krzywa wyznaczona jest rOwnaniem y =
f(z), przy czym funkcja f(x) ma w przedziale [a, b] ciagla pochodna, to diugos¢
fuku w tym przedziale wyraza si¢ wzorem:

L= /ab\/l + [f'(z)])d.

Obliczanie objetosci bryly obrotowej: Jezeli f(z) jest funkcja ciagla i nie-
ujemna na przedziale [a, b], to objetos¢ bryty obrotowej powstatej z obrotu wokét
osi O linii o réwnaniu y = f(z), gdzie x € [a, b], wyraza si¢ wzorem:

V= 7T/b *(z)d.

Obliczanie pola powierzchni bryly obrotowej: Jezeli f(z) jest funkcja ciagta
i nieujemna na przedziale [a, b] i ma w tym przedziale ciagta pochodna, to pole
powierzchni bryty obrotowej powstatej z obrotu wokét osi Oz linii 0o réwnaniu
y = f(z), gdzie © € [a, b], wyraza si¢ wzorem:

S = 27T/abf(9:)\/1+ [f/(x))d.



