
Zadanie 1. Niech krzywa Γ b¦dzie cz�e±ci�a wspóln�a powierzchni

x2 + y2 = R2 i pªaszczyzny o równaniu x + y + z = R, z orientacj�a

zgodn�a z dodatni�a orientacj�a okr�egu x2 +y2 = R2 w pªaszczyzie OXY .

Obliczy¢ caªk�e krzywoliniow�a∮
Γ

(x + z2)dx + ydy + (x + y − 1)dz.

Zadanie 2. Znale¹¢ ±redni¡ odlegªo±¢ punktu z koªa D = {(x, y) ∈
R2 : (x− a)2 + (y − b)2 ≤ R2} od pocz¡tku ukªadu wpóªrz¦dnych.

Zadanie 3. Ustalmy a > 0. Obliczy¢ pole cz¦±ci sfery o ±rodku

(0, 0, 0) ∈ R3 i o promieniu 4a, wyci¦tej walcem o równaniu

W = {(x, y, z) ∈ R3 : x2 + z2 = 4az}.
Zadanie 4. Zamieni¢ kolejno±¢ caªkowania w caªce

J =

∫ 2π

0

dx

∫ sinx

0

f(x, y) dy

Zadanie 5. Je»eli g jest funkcj¡ ci¡gª¡ na pewnym obszarze do-

mkni¦tym ograniczonym D ⊂ R3 oraz dla ka»dej kuli B ⊂ D mamy∫ ∫ ∫
B
g(x, y, z) dx dy dz = 0 wykaza¢, »e g = 0 w obszarze D.
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