10.

Wyklad 1 z rachunku prawdopodobieristwa I (28.02.2023)

. Istota rachunku prawdopodobienstwa: podloze intuicyjne, teoria formalna, zastosowania.
. Przestrzen zdarzen elementarnych €2, o-ciata zdarzen.

. Przyklad: Klasa F zbiorow przeliczalnych oraz majacych przeliczalne dopehienia jest o-

cialem. Gdy € jest zbiorem nieprzeliczalnym, to F jest istotnie mniejsze od 2.

. Twierdzenie: Niech {F;},e7 bedzie rodzing o-cial, a T dowolnym zbiorem indekséw. Wtedy

F = (Vier Ft jest o-cialem.

. Definicja: Niech A bedzie klasa zbioréw. Najmniejsze o-cialo zawierajace A nazywamy

o-cialem generowanym przez A i oznaczamy przez o(A). (Istnienie wynika z ostatniego
twierdzenia.)

. Przyktad: Gdy A jest klasa zbioréw jednoelementowych, to o(A) jest klasa z punktu 3.

Przyktady: o-ciala generowane przez podzial, zbiory borelowskie w R™ i w ogoélnych prze-
strzeniach topologicznych.

. Definicja: Klase zbioréw zamknieta ze wzgledu na skoniczone iloczyny nazywamy m-ukladem.

(Przyktad: Klasa przedziatéw (a, b])

. Aksjomaty Kolmogorowa, rozklad prawdopodobienistwa, przestrzen probabilistyczna.

Definicja: Nosnikiem rozkladu P na o-ciele F nazywamy kazdy zbiér A € F taki, ze P(A) = 1.
Rozklad posiadajacy nosnik przeliczalny nazywamy rozkladem dyskretnym.

Na ¢wiczenia

1.

2.

Udowodni¢ fakty z punktow 3 i 4.

Pokazaé, ze kazde nieskoriczone o-cialo jest nieprzeliczalne. (Np. Billingsley 2.11)



