
Wyk lad 1 z rachunku prawdopodobieństwa I (28.02.2023)

1. Istota rachunku prawdopodobieństwa: pod loże intuicyjne, teoria formalna, zastosowania.

2. Przestrzeń zdarzeń elementarnych Ω, σ-cia la zdarzeń.

3. Przyk lad: Klasa F zbiorów przeliczalnych oraz maja̧cych przeliczalne dope lnienia jest σ-
cia lem. Gdy Ω jest zbiorem nieprzeliczalnym, to F jest istotnie mniejsze od 2Ω.

4. Twierdzenie: Niech {Ft}t∈T bȩdzie rodzina̧ σ-cia l, a T dowolnym zbiorem indeksów. Wtedy
F =

⋂
t∈T Ft jest σ-cia lem.

5. Definicja: Niech A bȩdzie klasa̧ zbiorów. Najmniejsze σ-cia lo zawieraja̧ce A nazywamy
σ-cia lem generowanym przez A i oznaczamy przez σ(A). (Istnienie wynika z ostatniego
twierdzenia.)

6. Przyk lad: Gdy A jest klasa̧ zbiorów jednoelementowych, to σ(A) jest klasa̧ z punktu 3.

7. Przyk lady: σ-cia la generowane przez podzia l, zbiory borelowskie w Rn i w ogólnych prze-
strzeniach topologicznych.

8. Definicja: Klasȩ zbiorów zamkniȩta̧ ze wzglȩdu na skończone iloczyny nazywamy π-uk ladem.
(Przyk lad: Klasa przedzia lów (a, b])

9. Aksjomaty Ko lmogorowa, rozk lad prawdopodobieństwa, przestrzeń probabilistyczna.

10. Definicja: Nośnikiem rozk ladu P na σ-ciele F nazywamy każdy zbiórA ∈ F taki, że P (A) = 1.
Rozk lad posiadaja̧cy nośnik przeliczalny nazywamy rozk ladem dyskretnym.

Na ćwiczenia:

1. Udowodnić fakty z punktów 3 i 4.

2. Pokazać, że każde nieskończone σ-cia lo jest nieprzeliczalne. (Np. Billingsley 2.11)


