Wyktlad 2 z rachunku prawdopodobienistwa II (09.10.23)

. Wiasnosci prawdopodobienstw warunkowych:

-DlaAeF, P(A|G) €0,1] P-p.w.
- Dla roztacznych Ay, Ay, ... € F, P(U; Ai|G) =X, P(A4;1G) P-p.w.

. Regularne rozklady warunkowe na (€, F) i trudnosci w ich konstrukeji.

. Twierdzenie: Niech X : (2, F, P) — (R", B,,, PX) bedzie wektorem losowym i niech G C F
bedzie o-podciatem. Istnieje funkcja pu(H,w) okreslona na B, x € taka, ze

1. Yw € Q p(-,w) jest rozktadem prawdopodobienstwa na B,
2. VYH € B,, u(H,-) jest wersja P(X € H|G)

. Definicja: Rodzine miar {u(-,w) : w € Q} nazywamy rozktadem warunkowym wektora X
wzgledem G.

. Rozktady warunkowe w przypadku dyskretnym: P(X = z;,Y = y;) = p;;. Na zbiorze war-
todci X zdefiniujmy rozktad zadajac p;; = pi;/p.j, gdy p; # 0. W przypadku p.; = 0 przyj-
mujemy dowolny rozktad prawdopodobienstwa. Zdefiniujmy ji(H,y;) = Y. o cn Prjj- Wtedy
p(H,w) = i(H,Y (w)) zadaje rozkltad warunkowy X |Y.

. Rozktady warunkowe w przypadku ciagtym: Gdy (X,Y) ~ f(z,y), a f.(x) oznacza brzegowa
gestos¢ X, definiujemy:

_ | f(@y)/ fo() gdy fo(z) >0
9(yle) = { dowolna gestos¢ prob. gdy f.(z) =0

oraz i( H,x) = [ g(u|z)duip(H,w) = f(H, X (w)). Wtedy {u(H,w) : w € Q} jest rozktadem
warunkowym Y| X.



