
Wyk lad 3 z rachunku prawdopodobieństwa (21.10.24)

1. Rozk lady warunkowe w przypadku cia̧g lym: Gdy (X, Y ) ∼ f(x, y), a fx(x) oznacza brzegowa̧
gȩstość X, definiujemy:

g(y|x) =

{
f(x, y)/fx(x) gdy fx(x) > 0
dowolna gȩstość prob. gdy fx(x) = 0

oraz µ̃(H, x) =
∫
H
g(u|x)du i µ(H,ω) = µ̃(H,X(ω)). Wtedy {µ(H,ω) : ω ∈ Ω} jest

rozk ladem warunkowym Y |X.

2. Rozk lady warunkowe w przypadku mieszanym: Niech ν oznacza miarȩ licza̧ca̧ na {yi : i ∈ I},
λ- miarȩ Lebesgue’a na R, a µ = λ⊗ν - miarȩ produktowa̧ na R×

⋃
i∈I{yi}. Niech dPX,Y /dµ =

pifi(x), gdy y = yi, gdzie
∑

i pi = 1, pi ≥ 0, a fi sa̧ gȩstościami probabilistycznymi. Wtedy:

A. P (Y = yi) = pi jest dyskretnym rozk ladem brzegowym Y

B. fi sa̧ gȩstościami rozk ladów warunkowych X|Y = yi

C. pi|x = pifi(x)/
∑

k pkfk(x), i ∈ I, zadaje rozk lady warunkowe Y |X = x

D. Rozk lad brzegowy X ma gȩstość
∑

i pifi(x).

3. Przyk lad: rozk lad ujemny dwumianowy jako mieszanka rozk ladów Poissona, interpretacje
aktuarialne, rozk lad Pascala jako rozk lad liczby sukcesów przed ustalona̧ liczba̧ porażek.


