
Wyk lad 5 z rachunku prawdopodobieństwa (04.11.24)

1. Twierdzenie: Jeżeli µ(·, ω) jest rozk ladem warunkowym wektora losowego X : (Ω,F) →
(Rp,Bp) wzglȩdem σ-cia la G, a ϕ : Rp → R jest borelowska i taka, że ϕ(X) jest ca lkowalna,
to

∫
ϕ(x)µ(dx, ω) jest wariantem E[ϕ(X)|G)].

2. W lasności WWO (równości i nierówności P -pw):

W1. Dla a ∈ R, E(a|G) = a

W2. Dla a, b ∈ R, E(aX + bY |G) = aE(X|G) + bE(Y |G).

W3. Jeżeli X jest ca lkowalna i nieujemna p.w., to E(X|G) ≥ 0.

W4. Nierówność Jensena dla WWO.

W5. Dla ca lkowalnej X, E[E(X|G)] = E(X)
Przyk lad na istotność za lożenia ca lkowalności X.

W6. Jeżeli X jest niezależna od G, to E(X|G) = E(X).

W7. Jeżeli X jest G-mierzalna, a Y i XY sa̧ ca lkowalne, to E(XY |G) = XE(Y |G).


