
Wyk lad 11 z rachunku prawdopodobieństwa I (13.05.24)

1. Definicja i interpretacja σ-cia la generowanego przez element losowy w terminach informacji
niesionej przez zmienna̧ losowa̧.

2. Twierdzenie (Dooba-Dynkina): JeżeliX i Y sa̧ zmiennymi losowymi, toX jest σ(Y )-mierzalna
wtedy i tylko wtedy, gdy dla pewnej borelowskiej funkcji h : R −→ R jest X(·) = h[Y (·)].

3. Definicja: Mówimy, że elementy losoweX1, . . . , Xn sa̧ niezależne, gdy niezależne sa̧ σ(X1), . . . , σ(Xn).
Interpretacja. Miary produktowe a niezależność.

4. Twierdzenie: Jeżeli F jest dystrybuanta̧ wektora (X1, . . . , Xn), a Fi oznacza dystrybuantȩ
brzegowa̧ Xi, to X1, . . . , Xn sa̧ niezależne wtedy i tylko wtedy, gdy

∀(x1, . . . , xn) ∈ Rn F (x1, . . . , xn) = F1(x1) . . . Fn(xn)

5. Twierdzenie: Jeżeli f jest gȩstościa̧ wektora (X1, . . . , Xn), a fi oznacza gȩstość brzegowa̧ Xi,
to X1, . . . , Xn sa̧ niezależne wtedy i tylko wtedy, gdy dla prawie wszystkich (x1, . . . , xn) ∈ Rn

f(x1, . . . , xn) = f1(x1) . . . fn(xn)


