Wyklad 11 z rachunku prawdopodobienistwa I (13.05.24)

. Definicja i interpretacja o-ciata generowanego przez element losowy w terminach informacji
niesionej przez zmienna losowa.

. Twierdzenie (Dooba-Dynkina): Jezeli X 1Y sa zmiennymi losowymi, to X jest o(Y)-mierzalna
wtedy i tylko wtedy, gdy dla pewnej borelowskiej funkcji h: R — R jest X () = h[Y'(+)].

. Definicja: Méwimy, ze elementy losowe X7, . .., X, sa niezalezne, gdy niezalezne sa o(X1),...,0(X,).
Interpretacja. Miary produktowe a niezaleznos¢.

. Twierdzenie: Jezeli F' jest dystrybuanta wektora (Xi,...,X,), a F; oznacza dystrybuante
brzegowa X;, to X1,..., X, sa niezalezne wtedy i tylko wtedy, gdy

V(zy,...,2,) ER" F(zy,...,x,) = Fi(z1) ... F(xy)

. Twierdzenie: Jezeli f jest gestoscia wektora (Xi,...,X,), a f; oznacza gestosé brzegowa X,
to Xi,..., X, sa niezalezne wtedy i tylko wtedy, gdy dla prawie wszystkich (z1,...,x,) € R"

flzy, . .o xn) = filzy) ... fu(z,)



