Wyklad 3 z rachunku prawdopodobieristwa I (11.03.2024)

. Przeliczalna suma zbioréw miary zero jest zbiorem miary zero, przeliczalny iloczyn zbiorow
pelnej miary jest zbiorem pelnej miary, przeliczalna addytywnos¢ jest rownowazna skonczone;j
addytywnosci i ciagltosci z dotu.

. Konstrukcja rozktadéw prawdopodobienstwa na przestrzeniach skonczonych i przeliczalnych.

. Przyklad: dwa modele losowego rozmieszczenia kul w urnach (kule rozréznialne i nierozréznialne)
iich zastosowania w fizyce statystycznej (model Maxwella-Boltzmana i model Bosego-Einsteina).

. Konieczno$¢ ograniczenia klasy zdarzen w przypadku nieprzeliczalnej (2. Paradoksalne rozbi-
cie kuli Banacha-Tarskiego. Twierdzenie Banacha-Kuratowskiego: Na klasie wszystkich
podzbioréw przedziatu [0, 1] nie istnieje miara probabilistyczna taka, ze prawdopodobieristwo
kazdego zbioru jednoelementowego jest zerem.

. Problem miary: Czy istnieja przestrzenie o wyzszych liczbach kardynalnych, dla ktorych taka
miara istnieje?

. Konstrukcje miar przez rozszerzenie z ciata zbiorow, twierdzenie Hahna-Kolmogorowa o rozsz-
erzeniu miary, jednoznacznos¢ rozszerzenia dla miar o-skoriczonych na ciele lub m-ukiadzie
generujacym.



