Wyklad 7 z rachunku prawdopodobieristwa I (15.04.24)

. Absolutna ciaglos¢ i réwnowaznos¢ miar.

. Twierdzenie: Dla miar i, v na o-ciele F, jezeli v jest miara skoniczona, to nastepujace warunki
sa roOwnowazne:
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. Twierdzenie Radona-Nikodyma (bez dowodu): Jezeli p i v sa miarami o-skoriczonymi na F
i v << pu, to istnieje nieujemna, F-mierzalna funkcja f taka, ze VA € F v(A) = fA fdpu.

. Pochodna Radona-Nikodyma: f = dv/du, wersje tej pochodne;j.

. Wiasnosci pochodnej Radona-Nikodyma:
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. Twierdzenie: Gdy u << m, to dla nieujemnych f

[ tin= [ 1 dm.

Ponadto, dla dowolnych mierzalnych f, p-catkowalno$é¢ f jest rownowazna m-catkowalnosci
f j—::l i w przypadku catkowalnosci zachodzi réwnosé caltek.

. Przyktad: B - zbiory borelowskie w Q = [—1,1], A - miara Lebesgue’a, f(x) = /2 + 1/2,
dv = fd)‘a JF = U([_170]7 (07 1])7 V|.7: << l’[’|.7:a dV|]:/d'u|]: - 1/4 ’ 1[—1,0] + 3/4 : 1(0,1]

. Osobliwos¢ miar i tw. Lebesgue’a o rozkladzie miary. Przyklady.



