
Wyk lad 9 z rachunku prawdopodobieństwa I (29.04.24)

1. Przekszta lcenia mierzalne i transport miary

2. Przyk lad: µ(A) =
∫
A
fdx, f = 1[0,1], T (x) = x2. Wtedy µT−1 ma gȩstość

1

2
√
x

1(0,1)(x).

3. Twierdzenie o zmianie zmiennych w ca lce Lebesgue’a:
Jeżeli T : (Ω,F , µ)→ (Ω′,F ′, µT−1) oraz f : Ω′ → R jest mierzalna, to

1. Jeżeli f jest nieujemna, to∫
f [T (ω)]dµ(ω) =

∫
f(ω′)d(µT−1)(ω′) (∗)

2 Funkcja f jest µT−1-ca lkowalna wtedy i tylko wtedy, gdy f ◦ T jest µ-ca lkowalna. Za-
chodzi wówczas (∗) oraz

∀A ∈ F ′
∫
T−1(A)

f [T (ω)]dµ(ω) =

∫
A

f(ω′)d(µT−1)(ω′)

4. Zmienne losowe, wektory losowe i ich rozk lady.

5. Równość w sensie rozk ladu X
d
= Y ⇐⇒ PX = P Y , zmienne losowe typu dyskretnego i

cia̧g lego.

6. Przyk lady: rozk lad jednopunktowy, dwupunktowy, dwumianowy, Poissona, dyskretny o nośniku
gȩstym w R, jednostajny, wyk ladniczy, w lasność braku pamiȩci, rozk lad normalny.


