
Wyk lad 11 ze statystyki matematycznej (13.05.24)

1. Twierdzenie o osia̧ganiu dolnego ograniczenia dla wariancji w nierówności Cramera-Rao, in-
terpretacja w terminach rodzin wyk ladniczych, przyk lad z estymacja̧ prawdopodobieństwa
sukcesu w schemacie Bernoulliego.

2. Macierz informacji Fishera.

3. Wektorowa wersja nierówności Cramera-Rao: Za lóżmy, że macierz informacji jest odwracalna,
g : Rs → Rk jest odwzorowaniem różniczkowalnym, dla którego J := [Ji,j] = [∂gi/∂θj] oznacza
macierz pochodnych cza̧stkowych o wymiarach k × s. Niech ĝ(X) bȩdzie nieobcia̧żonym
estymatorem parametru g(θ), tzn. Eθĝ(X) = g(θ) dla wszystkich θ ∈ Θ. Jeżeli spe lnione sa̧
warunki regularności pozwalaja̧ce w dowodzie różniczkować pod znakiem ca lki, to Varθĝ(X)−
JI−1(θ)JT jest macierza̧ nieujemnie określona̧.


