
Wyk lad 13 ze statystyki matematycznej (02.06.25)

1. Funkcja wiarogodności, estymatory najwiȩkszej wiarogodności, równania wiarogodności, in-
terpretacja w terminach dywergencji Kullbacka-Leiblera, przyk lad z estymacja̧ parametru
rozk ladu wyk ladniczego.

2. Twierdzenie: Jeżeli istnieje minimalna statystyka dostateczna T i ENW jest wyznaczony
jednoznacznie, to ENW jest funkcja̧ T .

3. Twierdzenie: W modelach regularnych w sensie Craméra-Rao z parametrem skalarnym θ,
jeżeli istnieje ENMW θ̂ dla θ osia̧gaja̧cy dolne ograniczenie Craméra-Rao dla wariancji, to
jest on lokalnym maksimum funkcji wiarogodności.

4. Przyk lad: Gdy X = (X1, . . . , Xn) jest próba̧ prosta̧ z Exp(θ), to 1/X jest ENW dla θ =
1/EX, ENMW ma postać (n − 1)/(nX) i jego wariancja jest silnie wiȩksza od dolnego
ograniczenia Craméra-Rao.

5. Twierdzenie: Przy warunkach Craméra równanie wiarogodności ma rozwia̧zania z praw-
dopodobieństwem da̧ża̧cym do jeden, gdy wielkość próby rośnie do nieskończoności. Z tych
rozwia̧zań można zbudować cia̧g θ̃n taki, że θ̃n

p−→ θ i θ̃n ∼ AN(θ, n−1i−1(θ)).

6. Asymptotyczne zbiory ufności z wykorzystaniem asymptotycznej normalności ENW. Przyk lad
z estymacja̧ parametru rozk ladu wyk ladniczego.


