
Wyk lad 3 ze statystyki matematycznej (11.03.24)

1. Przyk lad: X = (X1, . . . , , Xn) - próba prosta z N(θ, 1), estymacja θ przy kwadratowej funkcji
strat

- Gdy Θ = R, to X̄ jest dopuszczalny (na razie bez dowodu)

- Gdy Θ = [0, 1] to X̄ jest niedopuszczalny, bo jest jednostajnie gorszy np. od

T (X) =


0 gdy X̄ < 0
X̄ gdy X̄ ∈ [0, 1]
1 gdy X̄ > 1

2. Definicja statystyki i σ-cia la generowanego przez statystykȩ. Interpretacja informacji niesionej
przez statystykȩ w terminach generowanego przez nia̧ σ-cia la. Eksperyment generowany przez
statystykȩ.

3. Statystyki równoważne: T1 ≡ T2
def⇐⇒ σ(T1) = σ(T2). Statystyki swobodne. Przyk lady.

4. Statystyki dostateczne:

- definicja (T jest dostateczna, gdy dla każdego zdarzenia A istnieje wersja Pθ(A |T )
niezależna od θ)

- Gdy T jest dostateczna i T ≡ T ′ to T ′ jest dostateczna.

- Jeżeli istnieja̧ rozk lady warunkowe X |T = t, to T jest dostateczna wtedy i tylko wtedy,
gdy istnieja̧ wersje rozk ladów X |T = t niezależne od θ.

- T jest dostateczna, gdy dla każdej mierzalnej i Pθ-ca lkowalnej funkcji f istnieje wersja
Eθ(f(X) |σ(T )) niezależna od θ.

- interpretacja dostateczności w terminach informacji o θ

- Przyk lad: liczba sukcesów w schemacie Bernoulliego jest statystyka̧ dostateczna̧ dla
prawdopodobieństwa sukcesu.

5. Definicja wektora statystyk pozycyjnych X∗ = (X(1), . . . , X(n))


