AM1 wyktad 10

Zastosowania geometryczne catki oznaczonej



1. Pola figur ptaskich

a) Pole trapezu krzywoliniowego
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1. Pola figur ptaskich

b) Pole pod wykresem krzywej zadanej parametrycznie

x = x(t) t,
y =y() telt bl P = ij y(t) - x'(t)dt
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1. Pola figur ptaskich

c) Pole wycinka krzywoliniowego
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Uwaga! Czesto przydatne przejscie na wspotrzedne biegunowe: {y — rsing



2. Dtugosé krzywej
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3. Objetosc i pole figury obrotowe;j
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1. Wrykonaj rysunek 1 obliczy¢ pole

. - : 2 2.
a. wspolnego obszaru ograniczonego parabolami y=x",y = S0 prosta

y=23x.

b. ograniczone hikiem cykloidy x=r(f —sin#).y =r(1—cost), gdzie 0=<¢ <21,
oraz osig Qx.

c. asteroidy x=cos’ ¢,y =sin’ .

d. ograniczone krzywa r =asing, gdzie 0= ¢ =7

e. ograniczone przez jeden zwoj spirali Archimedesa » = ag.

f. ograniczone krzywa (x: +y? ]3 =4x*y? .

2. Obliczy¢ dlugosc krzywej
=
a) x(t)= (cns t+1In tgg) ,v(t) = sint od punktu G — éln 3 ,%)do punktu (0,1).

b) y=1—In(cosx), 0 < x <mu/4.
c) r=a(l+cose) gdzie0 = ¢ = 2m.

3. Obliczy¢ objetosé 1 pole powierzchni
a) stozka o wysokosci /4 1 promieniu podstawy r,
b) bryly powstalej przez obrét dookola osi Qx krzywej v = vV2rx — x2, x € [0, 7].



