
Zestaw zadań – RACHUNEK CA LKOWY FUNKCJI JEDNEJ
ZMIENNEJ RZECZYWISTEJ
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2. Dla funkcji f : [0, 3]→ R danej wzorem

f(x) =

{
x− 2, x ∈ [0, 2]
2x− 4, x ∈ (2, 3]

znajdź funkcjȩ górnej granicy ca lkowania, gdy c = 1.
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4. Oblicz pole (ew. zbadaj jego istnienie) figury:
a) ograniczonej krzywymi o równaniach:
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i) y2 = −x, y = x− 6, y = −1, y = 4,
ii) y = 2x3, y2 = 4x,
iii) y = 1√

x
, y = 0, x = 1 (x ≥ 1),

iv) y2 = (x− 1)2, y2 = 2x i zawieraja̧cej (1
2
, 0),

b) ograniczonej krzywa̧ o równaniu y = −x2−2x+ 3, styczna̧ do tej krzywej
w punkcie (2,−5) i osia̧ 0y,
c) ograniczonej wykresem funkcji x 7→ x+2√

−x2+5x−4 , jej asymptotami oraz osia̧
0x,
d) ograniczonej osia̧ 0x i  lukiem cykloidy o równaniu x = a(φ − sinφ),
y = a(1− cosφ), a > 0, φ ∈ [0, 2π],
e) ograniczonej krzywa̧ o równaniu:
i) okrȩgiem r = 2 cosφ,
ii) r = 4 sinφ,
iii) (x2 + y2)2 = x2 − y2,
f) ograniczonej pȩtla̧ krzywej o równaniu:
i) x = 2t− t2, y = 2t2 − t3,
ii) x = 3t2, y = 3t− t3.
5. Oblicz d lugość  luku :
a) krzywej o równaniu x = t2, y = t− 1

3
t2 w przedziale 0 ≤ t ≤

√
3,

b) okrȩgu o równaniu r = 2a cosφ, a > 0,
c) krzywej bȩda̧cej wykresem funkcji x 7→

√
2x− x2,

d) czȩści paraboli o równaniu x = −y2 + 2 odciȩtej prosta̧ x = −2.
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