
Zestaw zadań – GRANICE I CIA̧G LOŚĆ FUNKCJI JEDNEJ
ZMIENNEJ RZECZYWISTEJ

1. Oblicz granice:
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2. Zbadaj istnienie granic funkcji:

f1(x) =
|x3 − 4x|
x− 2

gdy x→ 2,

f2(x) = cos
1

x2
gdy x→ 0−, f3(x) =

sgn x

sgn (x + 1)
gdy x→ 0.

3. Zbadaj cia̧g lość funkcji określonych wzorami:

f1(x) =

{
sinx
|x| , x 6= 0

1, x = 0
, f2(x) = x +

1

x
, f3(x) = lim

n→+∞
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.

1



4. Określ wartość funkcji f w punkcie x0, tak aby by la ona cia̧g la w tym
punkcie:

f(x) =
sin2 x

1− cosx
x0 = 0, f(x) = sinx sin

1

x
x0 = 0.

5. Znajdź wartości paramertów a, b, dla których dane funkcje sa̧ cia̧g le:

f1(x) =

{
arcsin(x+2)

x2+2x
, x ∈ (−∞, 0)\{−2}

a2 − 1, x = −2
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3
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√
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√
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√
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2
,

f3(x) =
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1
x , x < 0

b, x = 0
sin ax

x
, x > 0

, f4(x) =

{
a + arctg x, x ≤ 0

x2 + b, x > 0
.

6. Uzasadnij, że równanie 3x + x = 3 ma rozwia̧zanie w przedziale (0,1).
Znajdź to rozwia̧zanie z dok ladnościa̧ do 0,25.
7. Czy funkcja f dana wzorem f(x) = x3

4
− sinx + 3 przyjmuje wartość 7

3

wewna̧trz przedzia lu [−2, 2]?
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