Zestaw zadan — POCHODNA FUNKCJI JEDNEJ ZMIENNEJ
RZECZYWISTEJ

1. Znajdz pochodne funkcji okreslonych wzorami:

fi(z) = (tgr — 2%)(cosz + Vx — 2), fox) = '8 log,. (arctgz),

f3(z) =log,(sinz), fi(z)= 1 " _arctg V2r B 1 m V2z
o VB IS 4V VTV
f5(z) = LSine , folw) = ™ 42" 4 a z, a stata, fr(z) = arctg(sin(log,> 27)).

2. Zbadaj istnienie pochodnych funkcji danych wzorami:

fle) =z = 1P|z =2, fo(z) = Va?,

sin(2?) x 7& 0
f3(x) B { (z) , L = 0.

Oblicz druga pochodna powyzszych funkcji w punktach, w ktérych ona ist-
nieje.

3. Dla jakich wartosci parametréw a, b, ¢ funkcje f1, fo, f3 maja pochodne
w kazdym punkcie dziedziny?

fulz) = 20 4+a ,x< -1 Folz) = sin x ,x <0
W= 32241 ,o>-1, 27T w240 2 >0,

ac®+b <0

f3(x) = 2—z ,zxe(0,m)
c+sinx x> .

4. Nie znajdujac pochodnej funkcji okreslonej wzorem:
f(@) = (@ +2)(z+1)z(z - 3)

wykaz, ze rownanie f'(z) = 0 ma dokladnie trzy pierwiastki rzeczywiste oraz
znajdz przedzialy, w ktérych sie one znajduja.

5. Uzasadnij tozsamos¢: arctgr = arcsin_——. 2

6. Znajdz przedzialy monotonicznosci funkcji f(z) = x%e™".
7. Wykaz prawdziwos¢ nierownosci:

i) Inz > 254, x> 1,



ii)e” > 14z, #0,

iii)x—%3 <sinz <z, x> 0.
8. 7 jaka doktadnoscia odpowiedni wielomian przybliza dana funkcje:

. 2 3 4

e ml+to+ 5 +5+%5,0<0 <1,

i) VItoal+s -2 |y <L
9. Oblicz: e 1 z dokladnodcia do ﬁ, V5 z dokladnoscia do %, In(1,2) z
doktadnoscia do %.
10. Oblicz granice:

r—sinx e " , In(1 — x) x?

Iim —

v=0 x —tgr = 2= arctgr — 5’ 2—1- In(sin(l — ) @00 e?®’

. 2 . 1 1] . TP
x£E+(x+1) In(z-+1), lim z(er—1), glclg[l)(x e$—1>’ lim (z—1)exT—z,
1 1 1
. oDy . T . = . “ 1 . Qr—mr
xlgg{rx 0, }g%[ln(l—i—x)] , lim a7, g]cg%(ﬂarccosw) : mgr?_(tgx) ,
lim (L)tg(“%*x)’ lim w
a—=3- 33— =00 T+ SIn X

11. Zbadaj istnienie ekstremoéw funkcji okreslonych wzorami:
2
fi(z) =22, folx) = 62° + 32° + 22 — 5,

folw) = (2 = 52w + 12 fale) = [afe "1,

12. Znajdz najmniejsze i najwieksze wartos¢ funkcji:

f1(z) = 2 — 22 4+ 5 na przedziale [0, 2],

fo(x) = arctg};—z na przedziale [0, 1],

f3(x) = |2#? — 62 — 7| na przedziale [0, 9].

13. Znajdz przedzialy wklestosci i wypuklosci funkcji okreslonej wzorem
f(@) = (x — e,

14. Znajdz asymptoty wykresow funkcji danych wzorami:

) 2 2 _
Ai@) = 76t, o) = ol t D), foe) = ) fala) = L]



