1. Oblicz catki:
a) [f ;—;dxdy, gdzie D jest ograniczony krzywymi: y = %, y =x oraz x = 2.
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o) ff Va2 — 2% — y2dxdy, gdzie D jest ograniczony krzywa (22 + y?)? = a?(2?® — ?).
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d) [ff(2? + y?)dv, gdzie a®> < 2 +y? + 22 < b, 2> 0
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2. a) Znalez¢ §rodek ciezkosci jednorodnej figury ograniczonej krzywymi: y = Inz, y =0, z = e.
b) Znalezé moment bezwtadnosci jednorodnego kwadratu o boku a i masie M wzgledem wierzchotka.
3. Obliczy¢ objetosé bryly ograniczonej powierzchniami:
a) B2 +y? + 22 =2az, ¥+ y* = 2% (2> 2+ ¢%), D) (§+£+§)2:%§+%_§'

4. Zmalez¢ wspoétrzedne érodka cigzkosei jednorodnej czesci kuli: 22 +y? + 22 = a?, x > 0, y > 0,

z > 0.
5. Oblicz [ye™®dl, gdzie K : x = In(1 + t?), y = 2arctgt —t + 3, t € [0, 1].
K

6. Wyznacz srodek cigzkosci czescl jednorodnej asteroidy: z = Rcos®t, y = Rsin®t, t € [0, 7l

7. Oblicz [ (22 —2zy)dz + (2zy + y?)dy, gdzie AB jest tukiem paraboli y? = z od A(1,1) do B(4,2).
AB

8. Oblicz [(2a — y)dx + zdy, gdzie K jest pierwszym tukiem cykloidy w kierunku zgodnym ze wzro-
K

stem parametru ¢.

9. Oblicz [(zy + x + y)dx + (vy + = — y)dy, gdzie K : 22 + y* = ax, zorientowana dodatnio.
K

10. Oblicz [ /2?2 + y2dx + ylxy + In(z + V22 + y?)]dy, gdzie K jest brzegiem obszaru
K
D={(z,y) e R*:z € [l,e],0 <y <Inz}.

(2,m)
11. Oblicz [ (1 — z—z cos 2)dx + (sin ¥ + £ cos ¥)dy.
(1,m)



