1. Pokaz, ze szereg jest zbiezny i oblicz jego sume:
a) oo 344" b) o] 1

n=1 5n n=1 m
2. Sprawdz, czy nastepujace szeregi sa zbiezne: a) > o°  In(1 + %) b) >0, (2;‘3?"
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3. Zbadaj zbieznos¢ punktowsa i jednostajna ciagu funkcyjnego:
a) fo(zr) = n{fxz na: a1) R; ag) [—a,a], gdzie a > 0.
b) fa(2) = 755= na: by) [0,1]; by) (0, 1]; bs) [a, 1], gdzie 0 < a < 1.

4. Zbadaj zbiezno$¢ punktows i jednostajna szeregu: a) Y00, -SB0L_ g R

n=1 ¥nite?
b) Yol tsz na [1,4+00) i na R, c) X2, 2"(1 — ) na: ¢1) [0,1]; ¢2) [0,1);
cs) [0,al, gdzie 0 < a < 1.
5. Zbadaj obszar zbieznosci i wyznacz sume szeregu potegowego: a) oo %,
) Zoo (n+1) (x+2)”
6. Oblicz sume szeregu liczbowego > 77 ; (_1:)37:1”
7. Rozwin w szereg Taylora funkcje f(z) w otoczeniu punktu zg:
a) f(x) =Inz, g =1, b) f(z) = In(z? —|—3:v+2) xo =0,
c) f(x):ﬁ,xozo, d) f(z)=e ™, x5 =0, e) f(z) =e€", xg =2,

f) f(x) =sin®z, 2o = 0.

0, —m<z<0,

z, 0<x <,

narysuj wykres sumy otrzymanego szeregu dla wszystkich x € R oraz korzystajac z otrzy-
manego rozwiniecia oblicz sume szeregu liczbowego 1 + 3% + 5% + % +....

8. Rozwin w szereg Fouriera funkcje f(x) =

9. Rozwini w szereg Fouriera funkcje f(z) = 2% w [—m, ], narysuj wykres sumy otrzyma-
nego szeregu dla wszystkich x € R i korzystajac z otrzymanego rozwinigcia oblicz sume
szeregu1+2%+3%+4%+...orazsum@szeregu1—2%+3%—4%+...

10. Rozwin w szereg sinuséw funkcje f(z) = § w (0, 7), narysuj wykres sumy otrzymanego
szeregu dla wszystkich x € R oraz korzystajac z otrzymanego rozwinigcia oblicz sume
szeregu liczbowego 1 — ¢ + 1 — 1 4 ...



