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Zadania dodatkowe - Zastosowania rachunku catkowego

1. Oblicz pole obszaru ograniczonego:

2zt 4?4 x+1

a) wykresem funkeji f(z) = =555

oraz jej asymptota,

o

) krzywymi y? = 2ax oraz x* = 2y,

@)

) krzywa o réwnaniu r = cos(3y),

o

) elipsa o réwnaniu % + %2 =1,

e) ograniczonego asteroida x = acos®t,y = asin®t.
2. Oblicz dtugosé¢ krzywe;j:

a) y =+va — x? + arcsin \/z,

b) y=e* dlaz € |0,1],

c) r(p) = a(l + cosp). Narysuj te krzywa.

3. Krzywa o réownaniu y = cos 2z obraca sie wokot osi odcietych. Oblicz objeto$é¢ jednej
bryty otrzymanej w ten sposob.

4. Oblicz objetosé bryty powstatej z obrotu dookota osi OX krzywej y = x%H
5. Oblicz pole powierzchni bryty powstatej z obrotu dookota osi OX jednego tuku cykloidy
r =a(t—sint), y = a(l — cost).

xT

6. Oblicz pole powierzchni bryty powstatej z obrotu dookota osi OX krzywej y = e™*, gdzie

x € [0, 1].
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