
24 stycznia 2024 r.

Kolokwium 3 - Analiza matematyczna

Informatyka, WI

Grupa A

Suma punktów: 35.

1. (10p.) Oblicz caªki:

a)

∫
4x2

(x2 − 4)2
dx,

b)

∫ ∞

0

e−2x sin2(x)dx.

2. (7p.) Korzystaj¡c z de�nicji caªki Riemanna oblicz granic¦ ci¡gu

an =
n

4n2 + 1
+

n

4n2 + 4
+

n

4n2 + 9
+ · · ·+ n

5n2
.

3. (10p.) Znajd¹ funkcj¦ Φ(x) =

∫ x

−1

f(t)dt, gdzie

f(x) =


x2

√
1− 2x− x2

, x ∈ [−1; 0]

sin3 x

cos2 x+ 2 cosx+ 5
, x > 0

Oblicz Φ′(x) tam gdzie istnieje.

4. (8p.) Oblicz pole obszaru ograniczonego krzyw¡ (x2+ y2)3 = 4x2y2. Narysuj t¡ krzyw¡.

Powodzenia!



24 stycznia 2024 r.

Kolokwium 3 - Analiza matematyczna

Informatyka, WI

Grupa B

Suma punktów: 35.

1. (10p.) Oblicz caªki:

a)

∫
6x3 − 2x2

√
3− 2x2

dx,

b)

∫ 3
4

1
2

x3 + 1

x3 − x2
dx.

2. (7p.) Korzystaj¡c z de�nicji caªki Riemanna oblicz granic¦ ci¡gu

an =
n

n2 + 4
+

n

n2 + 16
+

n

n2 + 36
+ · · ·+ n

5n2
.

3. (10p.) Znajd¹ funkcj¦ Φ(x) =

∫ x

−∞
f(t)dt, gdzie

f(x) =


e2x cos2(x) , x ≤ 0

cos3 x

(1 + sin2 x)2
, x > 0

Oblicz Φ′(x) tam gdzie istnieje.

4. (8p.) Oblicz pole obszaru ograniczonego krzyw¡ (x2 + y2)3 = (x2 − y2)2. Narysuj t¡
krzyw¡.

Powodzenia!


