17 kwietnia 2024 r.

Kolokwium 1

Grafy i sieci, Matematyka, WMS

Wszystkie odpowiedzi nalezy uzasadni¢! W odpowiedziach mozna powolywacé
sie na twierdzenia i wlasno$ci udowodnione na wykltadzie oraz na ¢wiczeniach.

Zadanie 1 (11 punktéw). Digraf nazywamy r- reqularnym, jesli dla kazdego wierzchot-
ka v tego digrafu d*(v) = d (v) = r. Udowodnij, ze dla kazdego n parzystego istnieje
regularna orientacja grafu K, ,. Czy kazda regularna orientacja grafu K, , ma jadro?

Zadanie 2 (14 punktéw). Udowodnij, ze digraf tukowy digrafu eulerowskiego jest ha-
miltonowski. Wykorzystujac ten fakt, udowodnij ze digraf Gooda GD(r), dla r > 3, jest
hamiltonowski.

Zadanie 3 (17 punktéw). Podaj twierdzenie Meyniela. Dla kazdego z trzech zatozei
tego twierdzenia, podaj przyktad digrafu, ktéry pokazuje jego istotnos$é (digraf, ktory nie
spelia danego zalozenia, spetnia pozostate zatozenia i nie jest hamiltonowski).

Zadanie 4 (8 punktéw). Podaj przyktad digrafu prostego, stabo spéjnego D, ktéry nie
jest turniejem, ktérego digraf kondensacji D jest turniejem rzedu co najmniej 3. Czy kazdy
turniej bedacy digrafem kondensacji jest turniejem tranzytywnym?

Powodzenia!



