Grafy i sieci Matematyka

Zestaw 4 - Jadro w digrafie

1. Podaj przyktad digrafu, ktéry ma wiecej niz jedno jadro oraz:
a) jadra sa réwnoliczne,
b) jadra nie sa réwnoliczne.
2. Niech G = (V, E) bedzie grafem. Ocen prawdziwosé¢ nastepujacych stwierdzen:

a) Kazda orientacja grafu G ma jadro.

b) Istnieje orientacja grafu G, ktéra ma jadro.

3. Niech D = (V, A) bedzie digrafem prostym. Wykaz, ze S C V jest jadrem digrafu
D wtedy i tylko wtedy, gdy funkcja charakterystyczna zbioru S spetnia warunek
VYo € Vpg(v) = 1 — max,en+ () @s(u).

Definicja 1. Funkcje g: V — N nazywamy funkcja Grundy’ego, jesli dla kaz-
dego wierzcholtka v € V. warto$é g(v) jest najmniejszq liczbg naturalng, ktora nie
nalezy do zbioru {g(u): u € Nt (v)}.

4. Zmajdz funkcje Grundy’ego dla nastepujacych digraféw:

a) cyklu 83,
b) cyklu Cop, k € N,

c¢) cyklu 84 o wierzchotkach vy, v9, v3, v4 z dodanymi wierzchotkami vy, vg i tukami
U1Vs, UsUs,

d) cyklu 83 o wierzchotkach vy, v, v3 z dodanym wierzchotkiem v4 i tukami vyvy,
VU4, U3Vy4.

5. Wykaz, ze jesli D posiada funkcje Grundy’ego, to D ma jadro.
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