Skojarzenia i algorytmy Tydzien 4.

TEORIA

Definicje: skojarzenie z X do Y'; skojarzenie petne; pokrycie wierzchotkowe;
zbior niezalezny; system roznych reprezentantow
Twierdzenia: tw. Halla

A. ZADANIA NA ¢WICZENIA

A1l Korzystajac z odpowiedniego algorytmu, wskaz maksymalne skojarzenie
z X ={z1,...,x5} doY = {y1,...,ys} w grafie G ponizej, wychodzac
od zaznaczonego skojarzenia. Wskaz minimalne pokrycie grafu G.
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A2 Wykaz, e jezeli 6(G) > Bl to
(a) minimalny zbiér pokrywajacy w G ma | X| wierzchotkéw,
(b) maksymalny zbi6r niezalezny w G ma |Y'| wierzchotkow.

A3 Niech A ={A;,..., A,} bedzie rodzina zbioréw skonczonych. Udowod-
nij, ze dla rodziny A istnieje system réznych reprezentantéw wtedy i tylko
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A4 Czy dla ponizszych rodzin zbioréw istnieja systemy réznych reprezentan-
tow?

a) {1,2,5),{2,6}, 12,3}, {2,3,4}, {6}
b) {1,2,5},{1,2},{2,5},{1,5},{3,4}.
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B. ZADANIA NA CWICZENIA - JESLI CZAS POZWOLI

B1 Znajdz najliczniejszy zbior niezalezny oraz najmniej liczny zbior pokry-
wajacy w grafach: K, P,, C,.

C. ZADANIA DO SAMODZIELNEJ PRACY

C1 Sprawdz, czy graf z zadania A1l spetnia warunek Halla.

C2 Czy dla ponizszych rodzin zbioréw istnieja systemy réznych reprezentan-
tow?
a) {1,2,5},{2,6},{2,3},{2,3,4},{6},{2,4,6}
b) {CL’C,g}, {g7h}7 {CL?g? h}?{f?g}? {c’h}

C3 Sformutuj i udowodnij haremowa (poligamiczna) wersje twierdzenia Halla.
W haremie kazdy mezczyzna moze miec¢ ustalona dla niego liczbe zon,
kazda kobieta za$ moze mie¢ tylko jednego meza.



