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Twierdzenia: algorytm stabilnych malzenstw
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A. ZADANIA NA ¢WICZENIA

Wyznacz stabilny uktad matzenstw dla ponizszych zestawow preferencji.
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Dana jest macierz zero-jedynkowa A wymiaru n x n. Udowodnij, ze jezeli
w kazdym wierszu oraz w kazdej kolumnie znajduje si¢ doktadnie £ je-
dynek, gdzie k > 1, to nie da sie pokry¢ wszystkich jedynek w macierzy
A przy uzyciu mniej niz n linii.

Udowodnij, ze iloczyn dwo6ch macierzy bistochastycznych jest macierza
bistochastyczna. Czy mozna cos$ powiedzie¢ o rozktadzie takiego iloczynu
na macierze permutacyjne (na podstawie rozktadéw czynnikéw)?

Czy w algorytmie stabilnych malzenstw oszustwo moze sie optacac? Pre-
cyzujac: dany jest zestaw preferencji; czy zmiana preferencji jednego z
mezczyzn na falszywy moze doprowadzié¢ go do uzyskania lepszej (w rze-
czywistosci) partnerki? Co jezeli falszerstwa dokonataby (jedna) kobieta?

B. ZADANIA NA CWICZENIA - JESLI CZAS POZWOLI

Dane s uniwersytety ui, ..., u;, ktore rekrutujg kandydatow ki, ..., k..
Niech m; oznacza liczbe dostepnych miejsc na uniwersytecie u;. Zatézmy,
ze liczba kandydatow jest wicksza niz sumaryczna liczba miejsc na wszyst-
kich uniwersytetach. Zaadaptuj algorytm stabilnych matzenstw tak, aby
uzyskaé¢ stabilne listy przyjec¢, tzn. takie, ze nie ma kandydata k oraz
uniwersytetu u, dla ktorych:
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e k nie zostal nigdzie przyjety lub k wolalby studiowa¢ na u niz na
uczelni, na ktorg zostat przyjety, oraz

e u wolalby przyjac¢ k niz przynajmniej jednego przyjetego przez siebie
kandydata.

C. ZADANIA DO SAMODZIELNEJ PRACY

C1 Podaj, o ile istnieja, zestawy preferencji n x n, dla ktorych algorytm
stabilnych matzenstw konczy si¢ po:

e jednym kroku,

e 1 krokach.

C2 Wyznacz stabilny uktad matzenstw dla ponizszych zestawéw preferencji.
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