Zbiory uporzadkowane Tydzien 7.

TEORIA

Definicje: tancuch; antytancuch; pokrycie tancuchowe
Twierdzenia: tw. Dilwortha
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A. ZADANIA NA ¢WICZENIA

Niech X = {1,2,4,5,7,14,28,70,140} i niech z,y € X. Piszemy, ze
r <y, jesli x dzieli y. Dla zbioru czesciowo uporzadkowanego (X, <)
narysuj diagram Hassego, znajdZ minimalne pokrycie tancuchowe oraz
maksymalny antytancuch.

Wyprowadzi¢ tw. Koéniga z tw. Dilwortha.

B. ZADANIA NA GWICZENIA - JESLI CZAS POZWOLI

Udowodnij, korzystajac z twierdzenia Dilwortha, ze sposréd dowolnych
13 (r6znych) liczb naturalnych da sie wybraé¢ albo ciag siedmiu (réznych)
liczb, z ktérych kazda kolejna jest wielokrotnoscia poprzedniej, lub trzy
liczby, z ktorych zadne dwie nie dziela sie przez siebie.

Przyklad: ze zbioru {2,3,4,6,12} nie da si¢ wybraé trzech liczb tak, aby
Zadne dwie nie dzielity sie przez siebie, istnieje za to cigg (2,4,12) w
ktorym kazda kolejna liczba jest wielokrotnosciq poprzednies.

Niech X = {1,...,n}. Rozwazmy zbiér uporzadkowany (2%, C). Udo-
wodnij, ze diagram Hassego tej relacji jest rysunkiem hiperkostki @),.
Uzasadnij, ze zbiér 2% da sie pokryé co najwyzej (Ln72 J) tancuchami.

(tw. Erdésa—Szekeresa) Udowodnij, ze dowolny ciag dtugosci n? + 1 za-
wiera podcigg monotoniczny dtugosci n + 1.
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C. ZADANIA DO SAMODZIELNEJ PRACY

C1 Zilustruj tw. Dilwortha na przykladzie zbioru 2% z relacja inkluzji, gdzie
X ={a,b,c,d}.



