Statystyka matematyczna (WMS) Zestaw 10

Zadanie 1. Skonstruowac¢ estymator najwiekszej wiarogodnoéci parametru 6 i asympto-
tyczny przedzial ufnosci na poziomie ufnosci 0,95 oparte na n-elementowej probie prostej
z rozkladu o gestodci p(z[6) = -1z~ 1+1/01 1) (), 0 > 0.

Zadanie 2. Wektor losowy (X,Y’) ma nastepujacy roztkad laczny
P((X,Y) = (L,1)) = (1-0)/4, P((X,Y)=(1,2)) = 6/4,

P((X’ Y) =(2,1)) = 30/47 P((X,Y) = (272)) = 3(1 - 9)/47

gdzie 6 € (0,1) jest nieznanym parametrem. Na podstawie malej n-elementowej proby
prostej wyznaczono estymator najwigkszej wiarogodnotci parametru 0. Obliczy¢ jego wa-
riancje.

Zadanie 3. Niech Xy, ..., X,, bedzie prébg prosta z rozktadu wyktadniczego z parametrem
A > 0. Nie obserwujemy dokladnych wartosci zmiennych X, tylko wartosci zaokraglone
w gére do najblizszej liczby catkowitej. Wyznaczy¢ estymator najwiekszej wiarogodnosci
dla parametru A oraz asymptotyczny przedzita ufosci na poziomie 90% oparte na danych
obserwacjach.

Zadanie 4. Niech dana bedzie proba prosta X, ..., X,, z rozkladu jednostajnego na od-
cinku (0 —1/2,0+1/2), 6 > 0. Znalez¢ estymator najwiekszej wiarogodnosci parametru 6
w tym eksperymencie.

Zadanie 5. Niech dana bedzie préba prosta X = (X7, ..., X,) z rozkladu jednostajnego
na odcinku (0 — 1/2,0 + 1/2), gdzie 6 € R jest nieznanym paramterem. Niech ponadto
X(jy oznacza j-ta statystyke pozycyjna. Pokazaé, ze T(X) = (X(1) + X(5))/2 jest mocno
zgodnym estymatorem parametru 6.



