Rachunek prawdopodobienstwa (WMS, 2024/2025) Zestaw 1

Zadanie 1. Gestos$é rozkltadu wektora losowego (X,Y) ma postaé

3 1
f(z,y) = <4x + 2zy + 4?4) Ljo,1j2 (@, y).

Wyznacz P(X > 1Y > 1).

Zadanie 2. Dana jest przestrzen probabilistyczna (2, F,P), gdzie Q = [0,1], F = Bjoy
oraz P jest miara Lebesgue’a na [0, 1]. Niech G bedzie o-cialem generowanym przez zbiory
[0, %], (%, 1]. Wyznacz }P’([O7 §]|g)

Zadanie 3. Rzucamy symetryczng kostka oraz prawidlowa moneta. Zmienna losowa X
przyjmuje wartosci rowng wyrzuconej liczbie oczek. Zmienna losowa Y przyjmuje wartos$cé 2,
gdy na monecie wypadnie orzet oraz 1, gdy wypadnie reszka. Wyznacz prawdopodobienistwo
warunkowe P(A|G), gdzie A oznacza zdarzenie, ze X/Y jest liczba calkowita, a G oznacza
o-cialo generowane przez

(a) zmienna losowa X;
(b) zmienng losowa Y.

Zadanie 4. Niech (R? B,P) bedzie przestrzenia probabilistyczna, gdzie B jest o-cialem
zbioréw borelowskich na R2, a IP jest rozkladem prawdopodobiefistwa o gestoéci
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wzgledem miary Lebesgue’a. Niech G = o({(x,y) € R? : 22 + 9% < 1}) oraz A = {(2,y) €
R? : x —y <0, y < 0}. Wyznacz P(A|G).



