Wstep do rachunku prawdopodobienstwa (WMS) Zestaw 2

Zadanie 1. Wykazaé, ze jedli zdarzenia A, B sa niezalezne, to A’, B’ sa niezalezne oraz
A, B’ s niezalezne

Zadanie 2. Rzucamy symetryczng monetg az do momentu, gdy po raz pierwszy wypadnie
orzel. Policzy¢ prawdopodobienstwo, ze liczba rzutéw bedzie:

(a) parzysta,
(b) podzielna przez m.

Zadanie 3. W kazdej z trzech urn jest 5 kul, przy czym w pierwszej urnie sa 4 kule biale i
1 czarna, w drugiej 3 kule biale i 2 czarne, a w trzeciej 2 biale i 3 czarne. Z losowo wybranej
urny losujemy bez zwracania dwie kule, odkladamy je, a dokladamy do tej urny 1 kule biala
i 1 czarna. Nastepnie z tej urny losujemy 1 kule. Jakie jest prawdopodobienstwo tego, ze
jest to kula biata, jezeli w poprzednim losowaniu wyciagnieto 2 kule biale.

Zadanie 4. Mamy K + 1 identycznych urn (K > 1), z ktérych kazda zawiera K kul.
W k-tej urnie jest £ — 1 kul czarnych a pozostale sg biale. Losujemy urne, a nastepnie
ciagniemy z niej jedna kule i okazuje sie, ze jest ona czarna. Obliczy¢ prawdopodobinstwo
tego, ze ciagnac druga kule z tej samej urny (bez zwracania pierwszej) réwniez otrzymamy
kule czarna.

Wskazéwka: Yy k(k+1)=1-2+2-3+ ...+ (n—1)n = =02t

Zadanie 5. 7Z dwojga blizniet pierwsze jest chlopcem. Jakie jest prawdopodobienstwo,
ze drugie tez jest chlopcem, jezeli wsrdéd blizniat prawdopodobienstwo urodzenia dwoch
chlopcéw i dwéch dziewczat sa odpowiednio réwne p i ¢, a dla bliznigt réznoplciowych
prawdopodobienstwo urodzenia sie jako pierwsze dziecko jest dla obu plci jednakowe?

Zadanie 6. W zbiorze 100 monet jedna ma po obu stronach orty, pozostate sa prawidtowe.
W wyniku 10 rzutéw losowo wybrana moneta otrzymaliSmy 10 ortéw. Oblicz prawdopodo-
bienstwo, ze byla to moneta z ortami po obu stronach.

Zadanie 7. Obliczy¢ prawdopodobienstwo tego, ze przy wielokrotnym rzucaniu pare sy-
metrycznych kostek suma oczek 8 wypadnie przed sume oczek 7.

Zadanie 8. Rzucamy trzema kostkami. Jakie jest prawdopodobienistwo, ze na zadnej ko-
stce nie wypadla piatka, jesli na kazdej kostce wypadla inna liczba oczek?

Zadanie 9. Rzucono 10 razy symetryczna kostka. Jaka jest szansa otrzymania
(a) pieciu oczek dokladnie trzy razy,
(b) szeSciu oczek conajmniej raz?

Zadanie 10. Dla pewnego gatunku zwierzat prawdopodobiefnistwo urodzenia samicy wy-
nosi 0,4. Obliczyé¢ prawdopodobienstwo, iz w miocie, w ktérym urodzilo sie cztery mtode,
beda conajmniej trzy samce.

Zadanie 11. Owad sktada k jaj z prawdopodobienstwem ’,\C—Te*’\, k=0,1,..., gdzie A >
0. Potomek wylega sie z jaja z prawdopodobienstwem p € (0,1) niezaleznie od innych.
Wyznaczyé prawdopodobienstwo, iz liczba potomkéw bedzie [.

Zadanie 12. Rzucamy czterema kostkami do gry. Nastepnie rzucamy ponownie tymi kost-
kami, na ktérych nie wypadly szdstki. W trzeciej rundzie rzucami tymi kostkami, na ktérych
do tej pory nie wypadly széstki. Obliczy¢ prawdopodobienstwo, ze po trzech rundach na
wszystkich kostkach beda szdstki.



