Rachunek prawdopodobienstwa (WMS, 2024/2025) Zestaw 3

Zadanie 1. Niech X bedzie zmienna losowa o rozkladzie wykladicznym Exp(1l). Znalezé
rozklad warunkowy X|[X], gdzie [x] oznacza ceche z x.

Zadanie 2. Niech X, Y beda niezaleznymi zmiennymi losowymi o rozkladach Poissona z
parametrami A i p odpowiednio. Wykazaé ze rozklad warunkowy X|X + Y jest rozkladem
dwumianowym. Znalezé parametry tego rozktadu.

Zadanie 3. Dwuwymiarowa zmienna losowa (X,Y’) ma jednostajny rozklad na tréjkacie
A={(z,y) : 0<z<y<1}. Oblicz P(X < 1Y = 1).

Zadanie 4. Wektor losowy (X1, X2)T ma dwuwymiarowy rozklad normalny Na(u, ).
Wyznacz rozklad warunkowy X;|X; + Xs, gdy

1 4 -1
o) el )
Zadanie 5. Rozwazmy dwie zmienne losowe X oraz Y. Pierwsza ma rozklad wyktadniczy

o wartoéci oczekiwanej 1/X\. Natomiast rozklad warunkowy Y, gdy znany jest X, jest
rozkladem wykladniczym z losowym parametrem 2X. Wyznacz rozktad warunkowy X|Y.

Zadanie 6. Polozenie losowego punktu P(z,y) jest jednakowo prawdopodobne w dowol-
nym punkcie kola o promieniu R > 0. Wyznaczy¢ gestoé¢ prawdopodobienstwa kazdej ze
wspoltrzednych tego punktu i ich wzajemne gestosci warunkowe



