Statystyka matematyczna (WMS) Zestaw 4

Zadanie 1. Niech X = (X3, ..., X,,) bedzie proba prosta z rozkladu normlanego N (6,1).
Wyznaczy¢ estymator bayesowski parametru 6 (przy kwadratowej funkcji straty) jezeli
rozktadem a priori tego parametru jest rozklad o gestosci f(6) = e~? 1(0,00)(0)-

Zadanie 2. Niech X = (Xi,...,X,) bedzie préba prosta z rozkladu wykladniczego
p(xz|0) = 96_993]1(0700), 0 > 0. Wyznaczy¢ estymatora bayesowski parametru 6 (przy kwa-
dratowej funkcji straty), jesli rozkladem a priori tego parametru jest rozklad Gamma(p, a)
o gestosci
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Zadanie 3. Niech X bedzie pojedyncza obserwacja z rozkladu jednostajnego U(0,0).
Wyznaczy¢ estymatora bayesowski parametru 6 (przy kwadratowej funkcji straty), jeseli
rozktadem a priori tego parametru jest rozklad o gestosci f(6) = e 1(0,00)(0)-

Zadanie 4. Towarzystwo ubezpieczeniowe szacuje, ze okoto 20% pasazerdw linii lotniczych
wykupuje polise ubezpieczeniowa na przelot. Proporcja ta jest rézna dla réznych terminali,
przy czym zmienno$é charakteryzowana odchyleniem standardowym wynosi 10%. Losowa
probka 50 pasazerow wybranego terminalu pokazala, ze tylko 5 nabylo polise. Przyjmujac
jako rozktad a priori odpowiedni rozktad Beta oszacowaé prawdziwa proporcje pasazeréw
w tym terminalu, ktérzy nabyli polise.

Zadanie 5. Wyprowadzi¢ postac estymatora bayesowskiego przy modutowej funkcji strat
L(d,0)=|d—9|.

Zadanie 6. Przypusémy, ze X ma rozklad U(0,0). Zalézmy, ze rozkladem a priori para-
metru @ jest rozklad 7(6) = e~ 1(0,00)(0). Wyznaczy¢ estymator bayesowski parametru
0 przy modulowej funkcji straty.

Zadanie 7. Niech X = (X1,...,X,) bedzie préba prosta z rozkladu Poissona p(z|\) =
%e"\, A >0,z =0,1,.... Wyznaczy¢ estymatora bayesowski parametru \? (przy kwa-
dratowej funkcji straty), jesli rozkladem a priori tego parametru jest rozklad wyktadniczy
o gestosci f(A) = e (g 00)(A).



