Rachunek prawdopodobienstwa (WMS, 2024/2025) Zestaw 5

Zadanie 1. Niech X ma rozklad prawdopodobienstwa o gestosci f(x) = c(x+2)1;_y ().
Wyznacz stala c oraz E(X|X?)

Zadanie 2. Niech X,Y beda niezaleznymi zmiennymi losowymi o standardowym rozkla-
dzie normalnym. Udowodnij, ze

E(X +Y)}X?+Y?) =X +Y2

Zadanie 3. Niech Xy, X1,..., X, beda niezaleznymi zmiennymi losowymi o tym samym
rozkladzie jednostajnym na [0, 1]. Wyznacz E(max{Xo, X1, ..., Xn}|Xo).

Zadanie 4. Wektor losowy (X,Y) ma rozklad prawdopodobienstwa o gestosci
f(xv y) = e_x]l{(z,y) :0<y<m<oo}(xa y)
Oblicz E(2Y + X|Y — X = -2).

Zadanie 5. Zmienne losowe X1, Xo, ... Xo5 sa niezalezne o tym samym rozkladzie A/(0,1).
Niech S, = "1 | X;. Wyznacz funkcje regresji zmiennej S3, wzgledem So; i ja narysuj.

Zadanie 6. Wektor losowy (X,Y) ma rozklad normalny N(0,X), gdzie

E|:U§( UXY:|'

o OXYy 0'%/
Wyznacz E(X|Y).
Zadanie 7. Dwuwymiarowa zmienna losowa (X,Y") ma rozklad zadany funkcja gestosci

(&
f(x7y) = §1{0<w<y<1}(537y)'

Wyznacz stala c. Wyznacz funkcje regresji Y wzgledem X.



