Wstep do rachunku prawdopodobienstwa (WMS) Zestaw 5

Zadanie 1. Niech Q = (0,1], B = Bjg,1) oraz P - miara Lebesgue’a. Rozwazmy rozwinigcie
liczby w:
2 dp(w)
CX e

gdzie d,,(w) przyjmuje wartosci 1 albo 0. Niech 4, = {w : d,(w) =1}, n=1,2,.... Czy
{A4,,}52, sa niezalezne?

Zadanie 2. Sprawdzié czy prawdziwa jest nieréwno$¢ P(liminf A,) < P(limsup A,,).

Zadanie 3. Niech A, bedzie kwadratem {(x,y) : |z| <1, |y| < 1} obréconym o kat 27nf
wokol punktu (0,0). Wyznaczy¢ lim inf A,, oraz limsup A,,, gdy 8 € Q. Dla jakich 0 istnieje
lim?

Zadanie 4. Zdarzenia Aj, As, ... sa niezalezne i majg réwne prawdopodobienstwa. Jakie
jest prawdopodobienstwo, ze zajdzie skonczenie wiele zdarzen sposréd nich.

Zadanie 5. Rozwazamy nieskonczony ciag préb Bernoulliego z prawdopodobienstwem
sukcesu p € (0,1) w pojedynczej prébie. Wykazaé, ze

(a) ciag (sukces, porazka, porazka, sukces, porazka, porazka) wystapi nieskoniczenie wiele
razy z prawdopodobienstwem 1.

(b) jesli p # %, to z prawdopodbobinstwem 1 zachodzi skoniczenie wiele zdarzen

A,, = {liczba sukceséw jest réwna liczbie poranek w pierwszych n rzutach}.

Wskazowka: Wzor Stirlinga: n! ~ (%)n 2mn



