Wstep do rachunku prawdopodobienstwa (WMS) Zestaw 6

Zadanie 1. Niech v, u, m beda miarami o-sknoczonymi na (Q, F). Wykazaé, ze

(W) (v<pp A p<m) = <u<<m A %Z%%)

du

(W3) p=v = d”:(i—’y‘)_l.

Zadanie 2. Dane sa dwa dwumianowe rozklady prawdopodobienstwa P; ~ B(n,p) oraz
P, ~ B(k,q), gdzien,k € Nyn >k, 0 < ¢ < p < 1. Zbadaé czy P, < P oraz czy Py < Pj.

Zadanie 3. Niech (Q,F, u) przestrzen mierzalna, f : @ — R funkcja mierzalna taka, ze
[ >0 p—p.w.oraz [, fdu = 1. Wykazaé, ze v okreslona na F tak, ze v(A) = [, fdu jest
miara probabilistyczna.

Zadanie 4. Rozklady prawdopodobiefistwa Py, P» na (R, B) sa catkami

P;(A) = | pi(x)dz A€ B,
/

gdzie py (2) = B exp(—B(—b)) Ly ooy (x) 0raz pa(x) =  exp(—B2) 1o ooy (), gdlzie b, 3 > 0.
Zbadaé czy Py < Py oraz czy P, < Pi.

Zadanie 5. Rozklady prawdopodobiefistwa Pj, P» na (R,B) sa zadane przez gestosci
wzgledem miary Lebesgue’a na R. Zatézmy, ze p1(x) = B exp(—Fx) L, o0)(z) oraz pa(z) =
g exp(—0|x|), gdzie f > 0. Zbadaé czy P; < P, oraz czy P» < P;. W przypadku absolut-
nej ciagtosci, podaé¢ dwie rézne wersje odpowiedniej pochodnej Radona-Nikodyma.

Zadanie 6. Wyznaczy¢ a tak, aby funkcja

_ Jacos(z)+a, gdyxe (0,7),
f2)= {0, gdy « ¢ (0,7),

byta gestoscia rozktadu prawdopodobienstwa wzgledem miary Lebesgue’a.

Zadanie 7. Wyznaczy¢ a tak, aby funkcja

a

“Tr2 °C€R

f(z)

byta gestoscia rozktadu prawdopodobienstwa wzgledem miary Lebesgue’a.



