Statystyka matematyczna (WMS) Zestaw 7

Zadanie 1. Niech X = (Xi,...,X,) jest proba prosta z rozkladu o gestosci f(x) =
2b2x*3]l(b7oo)(x), b > 0. Wyznaczy¢ statystyke dostateczng i zupelna dla b a nastepnie
wyznaczy¢ nieobciazony estymator b”, r € N, bedacy funkcja tej statystyki.

Zadanie 2. Niech X = (Xi,...,X,) jest préba prosta z rozkladu o gestosci f(xz) =
ax_2ﬂ(a7m)(x), a > 0. Wyznaczy¢ estymator nieobcigzony o minimalnej wariancji para-
metru o.

Zadanie 3. Niech X = (X1,...,X,) oraz Y = (Y1,...,Y,,) sa niezaleznymi prébami
prostymi z rozktadéw, odpowiednio, N'(ux, %) oraz N (uy, 0?). Wszystkie parametry roz-
kladow sa nieznane. Wyznaczy¢ estymator nieobciazony o minimalnej wariancji parametru
o%. Rozwaz dwa przypadki:

(8) m=n,

(b) m #n.

Zadanie 4. Niech X = (Xi,...,X,,) jest proba prosta z rozkladu Poissona z para-
metrem A > 0. Wyznaczy¢ estymator nieobcigzony o minimalnej wariancji parametru
g9(A) =P(X1 =0).

Zadanie 5. Niech X = (X7,..., X,,) bedzie préba prosta z rozkladu Bernulliego p(x|6) =
6*(1 — 0)1==, = € {0,1}, 0 € (0,1). Wyznaczyé¢ estymator nieobciazony o minimalnej
wariancji parametru 2.

Zadanie 6. Niech X = (X1,...,X,,) bedzie wektorem losowym o niezaleznych wspéirzed-
nych takich, ze X; maja rozktady normalne N(a + (t;, 0?) gdzie «, 3,02 sq nieznane a t;
sg znanymi stalymi réznymi miedzy soba, i = 1,...,n. Wyznaczyé ENMW parametréow «
i B na podstawie obserwacji wektora X.

Zadanie 7. Niech X = (X1,...,X,) oraz Y = (Y1,...,Y,,) sa niezaleznymi prébami
prostymi z rozkladéw, odpowiednio, N (ux,0?) oraz N'(uy, 02). Wszystkie parametry roz-
klad6éw sa nieznane. Wyznacz ENMW funkcji g(px, py,0) = ux — py + 0.

Zadanie 8. Niech X = (X;,...,X,) bedzie préba prosta z rozkladu geometrycznego o
funkcji prawdopodobienstwa Po(X =z) = (1 —0)0%, 2 =0,1,... oraz 6 € (0,1). Wyznacz
ENMW dla g(0) = 0(1 — ).

Wiskazéwka: Rozwaz na poczatku estymator g(X) = lix,—1}(z) i wykorzystaj fakt, ze
Po(Cho  Xe=t)= (""" 1-0)"0" t=0,1,...



