Wstep do rachunku prawdopodobienstwa (WMS) Zestaw 7

Zadanie 1. Wyznacz rozktad czasu oczekiwania na pierwszy sukces w ciagu doswiadczen
Bernoulliego z prawdopodobienstwem sukcesu p € (0, 1).

Zadanie 2. Wyznacz dystrybuante rozkaadu
(a) wykladniczego z paramatrem A > 0,
(b) jednostajnego na odcinku (a, b).

Zadanie 3. Zmienna losowa X ma rozklad wykladniczy z parametrem a > 0. Wyznaczy¢
gestosé rozktadu zmiennej losowej Y = In X.

Zadanie 4. Zmienna losowa X ma rozklad jednostajny na odcinku (—1,2). Wyznaczy¢
gestosé rozkladu zmiennej losowej Y = | X|.

Zadanie 5. Na przestrzeni probabilistycznej (R, B, P), gdzie P ma ciagla i rosnaca dys-
trybuante F. Okreslono zmienna losowa Y (z) = F(x). Znalezé rozklad (gestosé i dystry-
buante) zmiennej losowej Y.

Zadanie 6. Znalezé gestos¢ prawdopodobienstwa zmiennej losowej S okreélajacej pole
kota, jesli dlugos¢ promienia R jest zmienna losowa o gestosci prawdopodobienstwa

e" r>0,
Jr) = {O r <O0.

Zadanie 7. Dwuwymiarowa zmienna losowa (X, Y") ma rozklad zadany gestoscia f(z,y) =
e~ (@ty) L(0,00)2 (%, y). Wyznaczy¢ i naszkicowaé gestos¢ rozkladu zmiennej losowej Z =
X-Y.

Zadanie 8. Przez punkt (0, a) poprowadzono prosta w losowo wybranym kierunku. Znalezé
gestoé¢ rozkladu odcietej punktu przeciecia tej prostej z osig OX.

Zadanie 9. Odcinek o dlugosci 2 cm dzielimy losowo na dwie czesci. Znalezé gestosé
rozktadu prawdopodobienstwa stosunku krétszej czesci do dtuzszej.

Zadanie 10. Gestos$é rozkladu wektora losowego (X,Y) ma postaé
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fla,y) =L

e Y Li(a,y): y>0, || <y}-
Oblicz P(X > 0,Y > 1).

Zadanie 11. Dwuwymiarowa zmienna losowa (X,Y) ma rozklad dany gestoscia

clr+y) dlad<z<l,0<y<l1-—uz,
0 dla pozostatych z,y.

f(z,y) :{

Wyznaczy¢ staly ¢, gestosci brzegowe zmiennych losowych X oraz Y oraz obliczyé praw-
dopodobienstwo P(X —Y > 1/4).



